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(V) 



LEGTORI S. 



ll/fAgnitudü extenfa alia efl Realis 
^ ^ magis et Conftans, quae ejuf- 
dem Generis Menfuram femper et u- 
bique admittit : alia Apparens, cujuí 
Idea per Vifús praecipue Organum 
menti defertur ; varia ipfa et muta- 
bilis pro vario Viíibilis ^tu ; certa 
tamen V ariationis lege^ quae ex da-- 
tis Conditionibus determinetur Un-- 
fifej pro dupHci ObjeBoy dúplex etiam 
Geometría cenferi poteji ; quarum 
alteram Vifihiliumy Jive Opticaiji^ 
appelkmus, 

Magni- 

* Hujus diftinétionis vi explodentur Com menta 
quaedam a Scepticis vendUata, 



( vi ) 

Magniiudines ad datum altqmd 
punBufUy ceu Oculumy fie relatas fae- 
pius cmtemplati funt Mathe?naticu 
Graphices tamen ufum feré re/piden^ 
tesy Sphaerae mundanae dejcripúomm^ 
et fimilia. V éteres certe haec le- 
viús attigiffe teftatur Optica^ ut fer- 
tur y Euclidis ; lucuhntius etiam Pap^- 
p¡ Lib. VL Prop. 54, Ñeque ante 
Neutonum reperias qui ad univer^ 
fam Geometriain pertinere videritj ét 
plura de Figuris GurvUimis Pfúále^ 
mata vix aliunde effe Jolvenda. 

Is quidém m Articulo de Geneíi 
Currarum perÜmbras, Knumeratiom 
Líiieamm Tertii Ordinis fubjunBo 
rem totam diferí e expofuity " Curvan 
omnes ejufdem Generis e Simplicia 
oribm quibufdam generart^ docehs^ 
non fecm atque Coni SeBtones é Cir- 

culo. . ' ^ 

Idem 



( vii ) 

Jdem TranfmutationemC«rí;flr«/« 
in alias ejtifdem Generh Curvas^ in 
Lemm. XXII. Princip. tradtderat .* 
in qud Geometríam hanc Opticam 
univerfam conttneri intelíiget quif- 
quis Lemma ijiud^ et quae Jequun- 
tur, cum DoSirind ProjeBionum con- 
tulerit *. 

^0 igitur Methodi praeflantijí- 
mae Ufum ExempUs comprobar em^ 
Linear um Secundi et Tertii Ordmis 
Enumeratio?íem [hnno 1732) con- 
fecij prae?mff}sy Lemmatum locoy Per- 
fpe¿í:ivae Elementis, Ea deinde A~ 
micis quibufdam vifa ita non difpli- 
cuere^ quin edita Geometrtae Jludio- 
fis grata fore judicarent : mihi au- 
tem diverjis omnino et feverhribus 

Studiís 



* í^y. infr. pag. 57. 



( vili ) 

Studiís detentOy horum Confiiits nunc 
tándem obtemperare licuit, 

O puf culi ipJiusRationem atqueOr- 
dinem paucis accipe. SeSiio Prima 
PerfpeBívae LinearisPrinápia com~ 
pleSiítur ; íis etiain utilis futura qui 
Graphicen folam edijcere cupiunt^ de 
ceteris minus follkiti. Haud mim 
afirmare dubitemy huic Propofito 
fatis fore paucula quae ihi docentur 
Elementa \ . modo quis Geometría Eu- 
cXiá^ injlru^us^y Figuras quamplu- 
rimas fibi delineandas proponat ; ñe- 
que aliorum defcriptiombus pueriliter 
imitandis tempus atqm operam lu~ 
dat. :::í;^:^vcv . 

Staináa. ProjeSllomm AffeBionés 
Geométricas tradit ; unde Curvam 
quamlibet ex umbrd alteriusDataeGt- 
nitam, ex Crufum Numero, Specie, 

Plagis, 



( Ix ) 

Plagis, in proíHptu eni dejirtíré. rfú^^ 
jeEiiones etiant qud ratione Aequatio-^ 
nibus Algebraicis defignentury br^i-^ 
ter indicatur. 

Tertia. SeBiofíe, ProjeBió Com SeC~ 
tionum utilioribus qutbufdmn Exem-^. 
plis illuftratur. ^ae in Stereogra- 
phicá Spbaerae ProjeBimey et m 
Gnomonicis, SJicuhatis aliquid ha- 
bmt ohiter explicantur : addito etiam 
Problcmate um ex AfirommiciSy de 
PJanetarum Orbitis determinandiu 

Suhjungitur denique Recenjio Line-* 
arumTertü Ordmisj numeris fuu ab^ 
Joluta ; cum Theorematis nomulUs- de 
itfdemCurvís, quae hdc methodo inve" 
Jligata eximium ipJiusUfum haud du- 
blé címpionjlrant. 

Brevitatiy qmad Ikuií, ubique con- 
fultum ; m Scientiarum faftidio in- 
a dles 



( K ) 

dies crefcenti^ mjlrd etmm eulpáy 
quidquam accederet* lu^ Candide 
LeSipr^ fif:ubt in kis erratum fuerit 



ERRATA Typogi-aplüca (praeter kviora 
quaedam) fie corrigenda- 

Pag. 32, 1. penult pro ¡mhttur legc hah&atur. 

Pag* 49, aAtepenult, ct pag, 50. 1, 4, pro A, B, C, ^CÍ 

lege A, fe, C, Uc. 
Pag. yo. L 10. pro A, Icgc A, 
pag, 52* L 7. kge fimplicibris. 

Pag, 70. ]. I. pro pofíet lege poJJit, Ihid* 1.6. Icge Figura-» 

ruin, ihid, 1. í o. lege augaraii. 
Pag. 1 08 . L peirnlt* pro A^fííf lege f^qut^ 
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GENESIS CURVARUM 

PER 

U M B R A S. 



S E C T I o I. 

PerfpeBivae Linearis Prin^ 
cipia* 

DEFINITIONES. 

I. FiG. I. 

SI re£la infinita X Y per puníium 
immotum Z, ceu Polum^ duíta, 
fecundum lineam quamcunque 
datam moveatur, atque interea Plano 
B alicui 
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alicui infinito M N poíitione dato oc~ 
currat ; occurfus iíle, Lineae Expo- 
íitae ProjeBio^ Planum vero M N, 
Pianum ProjeBionis^ dicetur. 

CoROL. I. 

Si Lima expofita^ ut P L, reSia 
fmrit, reEia erit et ipfius ProjeBio 
p L. Superficies nimirum, motu rec- 
tae infinitae genita, omnis in eodem 
Plano exiftet (2. í/. 1 1.) ; cujus itaque 
Occurfus cum Plano dato erit redla 
{%-ejiifd.) 

Et fi íecundum Figurae alicujus 
reétilineae, parallelogrammae fcilicet 
aut polygonae, reda illa infinita cir- 
cumagatur, Superficies genita erit 
binarum Pyramidum fimilium, com- 
muni vértice Z ; quarum proinde 
Interfeétiones cum Plano quoÜbet e- 
runt reétilineae, 

COROL. 2. 

Sin motus-iJle íecundum Curvam, 
POL, temperetur, Superficies de- 

ícripta 



per Umbras, 3 

ícripta erit conici generis^ Vértice Z; 
et cujus interfedlio poL, cum Plano 
quovis M N re£ta eíTe nequit. Alias 
reña p o L, cum p L, quae et ipía 
re£ta eft, Spatium includere pofíet. 

Pundum Z hic et in íequentibus 
extra Planum M N locarí lupponitUFj 
ad diftantiam íinitam. 

D E F. II. 

Figuram aut Lineam expolltam 
in eodem Plano conftitui ponimus ; 
Planumque illud Bajin appellamus.' 
Ejufmodi eft Planum E F cui inferí- 
bitur Curva P O L, et reda P L. 

D E F. III. 

Reda L S in quá Planum Projec- 
tionis Baíin íecat, Linea Bájeos dí- 
cetur. 

D E F. IV. 

Si per Polum Z dudum fuerit 
Planum Z C I, Bafi E F parallelum. 
Plano Frojedionis occurrens in reda 
B2 CI; 
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C I ; Planum illud Horizontale di- 
cetur, atque Interfedio C I, Linea 
Horizontalís. 

C o R o L. 

Linea Horizontalis eft Lineae 
parallela ; i6. ii. 

D E F. V. 

Per Polum Z Planum Z C G, Pla- 
ñís modo defcriptis perpendicularitcr 
íniiñens, Verticale dicetur. Hujus 
cum PJano Horizontali Interfedio 
Z C eft Axis Projedionis. Pundum 
C in quo hic Lineae Horizontali oc- 
currit, Proje¿lionis Ceñir um : Reda 
autem C G, in quá Planum Projedio- 
nis fecat, Bali et Plano Horizontali 
intercepta, Radius appellatur. 

Et liquan(!o ufui íuerit pro Plano 
Verticali Z C G, aliud, utZcpgpn, 
ufurpare, quod íit Baíi aut Plano 
Frojedionis, aut forte utrique, Qb~ 
liquum-i Planum Projedionis atque 
Horizontale, in redis c g, Z c, fecans, 

Redas 
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Re£tas illas, et Punaum c, iifdem 
vocabulis deíignabis, addito Seeun- 
dariorum epitheto. 

D E F. VI. 

Si denique per Polum Z duci in- 
telligaturPlanum Z RV, Plano Pro- 
jeá:ionis parallelum, quod Bafin fecet 
in RV ; erit R V Linea Kxtreinorum^ 
quia le. Lineae huic contigua in ex- 
trema Projeétionis abeunt. 

C o R o L. 

Lifzea Extremorum eft Lineae Ba^ 
feos parallela. 

PROBLEMA. 

DatisPoIo Zy Plano ProjeSíionis MNy 
et punSio P, hujus ProjeBionem 
(p) mvenire, 

Caf, I. Fig. I. 

1°. Sit primo punétum P ad al- 
teras partes Plani Projeétionis quam 
Polus Z \ et poíitis quae in Deíini- 
B 3 tionibus 
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tionibus explicata et conftru£la fiint^ 
fi per Axera Z C et punñum P du- 
catur Planum Z C P L, Baíim fecans 
in P L, Planum Projeclionis in C L ; 
patet Projeáiionem quaeíitam reper- 
tum iri in hoc Plano, et quidem in 
reaá ZP. At eadem in reftaCL 
reperietur, adeoque in pundo p, ubi 
Z P, C L íe mutuo íecant. 

Porro quum fint recíae Z C, P L, 
parallelae [Def. 4; et 16 í/. 1 1.) fi- 
milia eruntTriangula P L p, Z C p,ad 
verticem p conftituta ; et P L : Z C : : 
L p : Cp ; five [compon^ P L + ZC 
: P L : : C L : L p. .Eft etiam An- 
gulus Z C I redus [Def. 5.) et huic 
aequalis P L S ( 1 9. el, 11 .) 

Si itaque a Pundo P dato, üneae 
Baíis L S fiat normalis P L, ipíi oc- 
currens in L, et jungatur C L ; di- 
fíantia P L Axi Z C addita, erit ad 
eandem P L ut eft C L ad L p quae- 
íitara. At datis pundis Z, P, cum 
Plano Projedionis, et afíumto Plano 
quovis per P tranfeunte, quod Pla- 
num 
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num Projedionis fecans efficiat Lí- 
neam Bafis L S, dantur P L, Z C, 
C L ; adeoque et L p. 

Pradicam vero Probíematís in Pla- 
noConftruétionem íic expedias,i*?¿-,2. 

Duda, in plano aliquo, Bafis linea 
L S, atque huic normali L Q^, ia 
bác fiat L P diftantíae pundi dati a 
linea Bafis aequalís ; atque in L S 
capiatur L G diftantia pundi P a 
plano Verticali ; ut G M redae L S 
normalis, interfedionem Plani Ver- 
ticalis cum Bafi exhibeat. In reda 
GM produdá eapiantur, ad, partes 
pundo P contrarias, GH aequalis 
Axi Projedionis, G C aequalis Ra- 
dio, et per punda H, P, dudis H N, 
P M, ipfi LS parallelis, quarum haec 
Verticali occurrat in M, jundá etiam 
C L ; huic in reda H N capiatur 
H K aequalis, et duda K M, quae íp- 
fam L G fecet in D, li in L C fiat 
L p = D G, erit p Projedio quae- 
fita. 

B4 Eft 



8 Genefís Curvarum 

Eft enim M H : M G : : H K : 
D G ; íive, ex Conftruétione, PL + 
ZC (in I.) : L P : : C L : L p. 
Adeo ut duda C I ipíi L S parallelá, 
et, ia H C produdá, fadá C Z 
G H, fi Plano P G immoto, elevari 
intelligatur pars íchematis I C G L 
fecundum reétam L S, ut datura 
quemvis Angulum cum Baíi efficiat, 
ac deinde replicetur pars I C Z fe- 
cundum redam I C, ut fiat Bafi pa- 
rallelá, Schema hoc in praecedens 
convertetur; et reda quae Z, P 
pun¿la conjungit tranfibit per p. 

Caf. II. Fig. I et 3. 

2^. Sit pun¿lum expoíítum ad 
eaídem cum polo Partes, fed minori 
a Plano Projeftíonis diftantiá, ut in 
P 2 (Fíg. I.) ; erit Projedio p 2 in 
reda CL ad partes L produdá. Eít 
autem CZ:p2L:: Cp2:Lp2 
tl(divid.jCZ^V2 L : P 2 L : : CL 
L p 2. Et conftruário quae in 
^ig. 3. exhibe tur eo divería erit a 

praece- 
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praecedente, quod íint P, M, punc- 
ta ad has partes redae L S, adeoque 
et K M produéta fecet D ad alteras 
partes punéti G. 

CaJ. III. Vig. I et 4. 

^ 3°. Sit denique punétum P ad 
eafdem partes íed ad majorem a Pla- 
no Projeítionis diftantiam quam eft 
Polus Z, ut in P 3 [¥ig. r.) Ulius 
Projeftio erit in L C produÁá fupra 
Planum Horizontale. Et quum íit 
P3L: ZC::Lp 3:Cp3, et [con- 
vert.) P3L — ZC:P3L::CL 
: Lp 3. In Conftrudlionc {Fig, 4.) 
• erit P in Q^L ultra H N produdá, 
punélum D cadet ad alteras partes 
pundi L, et erit p in L C produdá, 
ad partes C. 

Atque ex bis quaecunque dePunc- 
torum Proje£tione proponi poíTunt 
facile fequuntur ; quae autem de rec- . 
tilineorum Projedlione apud Auélores 
fufius explicantur, tanquam Corol- 
larta ex iifdem deducás. 



C o R o L. 
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C b R o L, I. Fig. I* 

ReSíae cujufvis P n ProjeEíiú p x 
efi quae PunBorum P, rij Projeciioms 
conjungity {Cor. i. Z)^ i.) 

Co R o 2. 

ReBarum omnium lineae Bafis LS 
parallelarum^ five reSíae illae inipfd 
Bafi finty five extra illmn^ Jitae^ Pro- 
jeSiioneSy reSiae L S eí jibi invicem 
funt parallelae. Si enim per Polum 
du£ta fuerit Z T lineae Bafeos paral^ 
lelaj et circa hanc tanquam Axem 
Totari inteliigatur Planum in quo 
fubinde inveniantur re¿lae expoíitae 
atque earundem Projediones ; ex 
Mhmentis conftabit Theorema. Quod 
et ex Praxi modo tradita facile de- 
monñres. Porro^ re<íí:aruni hujuf- 
modi quae in injinitam abiit dijian-- 
tiam^ Uve ad has live ad illas plani 
Projedionis partes, projicietur in ip- 
JamHorizontalem C 1- Et vice vería^ 

Lima 
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Linea Extremornm R V projicietur 
¡ad diftantiam infinitam, 

C o R o L. 3. 

Conftat etiam, fi in Segmenta 
quaevis dividatur Linea ipji L S pa~ 
rállela^ fore ProjeSf iones direBe ut 
Segmenta, 

C o R o L. 4. 

ReBae cujufvis P L in Bafi duBae 
quae Jit lineae Bajis L S mrmalis, 
projeBio Lp, fi opus froduBa^ per 
centrum Ctranfibit : Liquet ex Con- 
ftrudione : vel etiam fingendo Pla- 
num circa Axem Z C revolvi ; in 
quo íi inveniatur reéta quaevis P L, 
invenietur et ipfius Projeétio L p, 
quam per Centrum tranfíre necefíe 
eft. Si reBa P L in ipfo Plano 
V ?rticali fuerit ; ProjeBio erif li- 
neae Bafis perpendicular is. Sin ad 
difiantiam infinitam a diBo plano 
recefirity ProjeBio erit^ ipfa Linea 
Morizontalis. 

Corol; 



12 Genefís Curvarum 



C o R o L. 5. 

Scriptis pro ZC, PL, CL lite- 
ris ¿7, r,erit in Caíu Problematis i °, 

L p = -^¿'-i et audá d ut evadat 
d-^Xy erit Projeaio ; aqua 

fi fubducatur eft refiduum 

projeaio Segmenti 

Unde^ íi detur Segmentum, erit Pro- 
jeBio ut reBangtdufn fub dijiantiis 
Urminorum tpfius a Linea Extremo- 
rum Í7werfL Et punBum in reSía 
LiP aequabiüter motuntj in reBa 
Lf C moveri videbitur vekcitate quaa 
fit inverfé ut quadratum dijlantiae 
f unBi a Linea Extremarum* 

C o R o L. 6. 

ReBae P n quae fit ipfi L S obli- 
quúy atqua buic parallelarum^ Pro- 
jeB iones tranjibunt per [c] punBum 
in Linea Hofizontali a Centro Pri- 
mario Diverfum. Demonftratur ut 

praece- 
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praecedentia ; ducendo Planum per 
Polum Z et aliquam e redis P U, 
quod projeétionem efficiat p ^ Hori- 
zontali iri pun£to c occurrentem ; ac 
deinde Planum illud circa Axem Z c 
revolvendo* Harum queque quaa 
in difiantiam abiit infinitam projici- 
etur in Horizontahm C I, Et ra- 
tio quam Spgmentomm quonimvis 
Projediones inter fe obtinentj inve- 
nietur ut fupra, 

C o R o L. 7. 

In univeríisj punBa in qtnbus a 
Linea Extremorum fecantur^ projici- 
untur in infinitufn^ Adeoque quae 
ad LÍ7team Extremorum concurrunty 
abeiint in Par alíelas ; et converíim, 
quae propciunttír in Parallelas con-^ 
currebant ad lineam Extremorum. 
Unde, etex Corol. 4 et 6, liquido 
conftat, pro reciproca Planorum jB^^^í 
et ProjeBionis funclione, linearum 
Extremorum et Horizontalis func- 
tienes queque invicem reciprocarte 

COROL. 
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C o R o L. 8, 

Si de Angulis quaeratur : Quoties 
Linea expofita eft reétae L S norma- 
lis^ ut P L ; propter datas C G, G L 
et Angulum C G L redum, dantur 
Anguli GOL, GLC. IníliloA- 
rithmetico, ut C G ¡a? G L : ita 
Radius ad 'Tangentem Anguli GOL. 

Sin ad L S Obliqua fuerit ut P n ; 
data pofitione PII dabitur ipfius in- 
terfedtio cum L S, (quae lit g,) íive 
intercepta G g ; datur etiam C c, 
centrorum diftantia. Et íi fit in- 
terfeítio Projeétionis p x et radii C G 
(íi opus produdti), propter datas 
G g, C c dabitur ratio G g C c 
ad C c ; id eft ratio C G ad C ir, 
Datur itaque C et Species Trian- 
guli C TT c, five Angulus C tt c. 

Obiter etiam notari poteft, quod, 
datis, in priore Cafu, Radio C G et 
diftantia G L, detur Proje¿tionis Lp 
inclinatio, quaecunque fuerit Axis 
Z C magnitudo. At fecus rem fe 

habere 
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habere in Cafu fecundo ; au£tá enitn 
Z C augebitur C c, et contra. 

C o R o L. g. 

ReBarum Baji injifientimn quae 
funt Pl&no ProjeBíoms parallelae^ 
projiciuntur in parallelas. Sin, Jibi 
invicem parallelae^ Plano ProjeBimis 
utcunque inclinentur ; projeBiones ad 
Ídem punBum convergent ; iilud 
nempe in quo reíta, lineis expolitis 
parallela, per polum du£ta, Plano 
Projedionis occurrit. 

C o R o L. 10. 

Sij quod plerumque fit, Planum 
Proje¿lionis Baíi ponatur recítum, et 
ad hanc puná:a omnia extra ipfam 
Jita^ demiííls fe. perpendiculis, re- 
ferantur, horum projeétiones íic in- 
venies. Fig. 2. 

Sit puncli (n) Altitudo fupra vel 
infra Bafin, a : Perpendiculum vero 
ab ipfo demiíTum Bafi occurrat in P ; 
cujus Pfojeílio per regulas jam tra- 
• ditas 
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ditas inventa fit p. Et in P L, fi 
opiis produdá fíat L 1 {íive La) =:a, 
prout n fupra vel infra Baíin loca- 
tur, du£tá etiam C 1 (íive C a.) 
Tum vero íi p ir ipíi P L parallela 
redae C 1 (aut C a) occurrat in jr, 
erit TT Projeáiio quaeíita. 

Nam dato Polo Z ac Plano Pro- 
jedlionis datur Axis normalis Z C. 
Ñeque aliud efficit ipfius 11 elevatio 
aut depreílio quoad Baíin, niíi ut 
Radius qui erat C G, nunc fadus íit 
C G T¡7 a, i. e. C g vel C y, ma- 
nentibus ceteris datis. Adeoque ex 
Analogüs per quas inveniuntur p, a-, 
erit CL:Lp::Cl: Iir;:CA:AT9 
et p X ipíi P L parallela. 

C o R o L. I r. 

Si punai n Altitudo Poli Z Altitu- 
dinem fuperet, Projeílio erit íiipra 
Horízontalem : quod cura Cafu 3 ° 
Problematis coincidit. 

o- C o R o L. 



« 



r T ,,,1 O' 



1 njí.í!Of^aníB3Ü- 
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C o R o L. 12. 

ReSiilinei cujufvis ProjeSíio e Pro- 
jeSiioniBus reEiarum terminantium 
conjkitur* 

C o R o L. 13. 

Polo Z in infinitum remoto, ut fit 
Z P reétae cuidam datae femper pa- 
ralleia, fiet Projeétio, quae dicitur 
Ortbographica % quam, per eaídem 
Regulas huic Cafui accommodatas, 
facile defcribes. 

Atque hace de ReétilineorumPro- 
jeílione fufficiant. Exempla enim, 
Regulafque illas multíplices de Ob- 
jedorura particularium defcriptione 
lubens omitto ; tum quod ad prae- 
fens inftitutum parum faciant, prae- 
fertim vero quod ejufmodi regulas 
maximara partem inútiles exiftimem : 
Qui Perfpedivae operam dat, Artem 
prañicam perPraxin edifcat. Principia 
modo jam poíita rite intelligat, cetera 
proprio marte, aíTumtis plurimis ex- 
C emplis, 
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emplis, felicius exequetur. Opera- 
tionum compendia inter operanduni 
fe prodent ; cuique íua^ adeoque óp- 
tima, quae memoria vix excident^ 
aut íi lorte exciderjnt, facilius revo« 
canda. 

Notandum denique iiguram^ ut 
in praecedentibusj delíncatam, Ob-^ 
jedti propoíiti imaginenij oculo ia 
Polo Projedionis polito, tum demum 
exí)ibere^ fi in altera Schematis facie 
eaedein lineae infcribaiitiin Verus 
enim imaginis íitus is cft qui ex a- 
verfa Scliematis facie^ taiiquam pel- 
Iiicidij conípiciturj ut ex demonñra- 
tioae liquet. ís autem iimul ac fe- 
mel obtinetur^ li capíantur puncha P^ 
C ad alteras partes reélae LS. Nos 
eá iitimur Conll:ru¿lione quae demon- 
ílrationi propior videatur^ ueque a 
propüííto noílro aliena. 
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per Umbras, 19 



S E C T 1 O II. 

I . lye generalibusProjeBionum 
Symptomatis Geometricis. 

I. 

IN Plano Baíis íit reda quaevis lineae 
Bafis occurrens, et in eá pun¿tum 
P j quo major^ aut minor eíl pun£li 
hiijus diftantia a linea Extremorum, 
eo minus aut magis diftabit ipíius 
Projedio a Linea Horizontali. Unde 
facile colligitur Curvac cujufvis Crtira 
htfinita in Horizontalem projici. An 
auteni Horizontalís Curvae Genitae 
evadat Afymptotos ; an ipfam fecet aut 
continga et in quibus pun¿lis, ex 
Pfojeítione Tangeníis ad diftantiam' 
infinitan! femper dignoíces. 

II. 

Pun£ti illius P, poft lineam Extre- 
morum pofiti, iit inCaf. 3" Proble- 
C 2 ^ matis, 
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matisj Proje6:io erit ad alteras partes 
Plani Verticalis et Lineas Horizoft- 
taiisj iii ángulo fe. ad Verticem C 
oppofito ilH in quofiierat dimipunc- 
tum ante Lineam Extremorum ver- 
fabatur. Et ductá Subtenfá, aut bi- 
i)is contingentibiis, plaga Co?tvexitatis 
Are US cvijuíris iiiiiotelceL Hinc 
riam, an Curva contrarmm fiexum ad 
Horizontalemy ex projecSionej accepe-- 
ritj inteiliges. 

IIL 

Datis poíidone Polo^ acr Bafi. cum 
Figura in ¡cripta, aria Plani P rojee-' 
tloms dijiantta Figurae genitae Spe- 
ciem nuílaieiíus mutaty modo Planum 
illiid íitum confervet íibi paraJlelum- 
Sic en i ni Proje¿l:iüiies omnes funt li-^ 
miles ejuíHeni foIidiConici Seítioncs^ 
iiiagnitudine tantiim diveríae, Quo- 
ties igitiirfolam Figurae Speciem eon- 
templa mur, Plani Projcftionis diftaii- 
tia qiiacvis iiidiííerenter aflumi po- 
terit. 

IV. 
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IV. 

Mutetur utcunque Planorum ad 
invicem Inclinatio ; vel etiaiin, fervatá 
inclinatione, m u cetu r Figume expoíi- 
tae litus, et mutabítur Figurae pro- 
jeclae Species hoimloga (exceptis pro- 
jeílionibus quibufdam fubcontrarüs) : 
At manebit Species homonoma^ feii fi- 
gurae nomen commune^ quamdiu figura 
expofita ad eafdem partes Lineae Ex- 
tremorum locatur. 

V. 

Eoulque mutetur Planorum Incli- 
natioj aut Figurae dataePofitio, utip- 
fam fecet Liaea Extremorum j et 
ProjeEitOy ex unaqudque interfeSiioney 
bina Crura Hyperbolica accipiet. Se- 
cet, V. g. in Fig, 5. Linea Extremo- 
rum HN Curvam RPpR in P, p 
pundtis; et du¿tis ad eadem pun¿la 
contingentibus PQ^ P Qj quaecon- 
currantinQ^j Punílis P, p contigua 
projicientur in quatuor Crura Hyper- 
C 3 bolica 



\ 



a % Genefís Curvar um 

búlica ü.á Afymptotos é contingentibus 
ortasj in projeítione ipíius Q^fe de- 
cu fían tes. 

VL 

Motu feratiir parallelo reéta H N, 
quani pro Linea Extremorum ufur- 
pamusj doñee Curram contingat. 

l£.tquo magis co?2tinge?ttium interjeciio 
Q^d Curvae V eríicem accedity eo 
longius recedet ipjtus Proje&io. Poft- 
quam vero in ipfuAi Verticem^ id eft 
in Lineam Extremorum, inciderit^ 
Afymptúú quidem nufquam reperien^ 
tur^ et Crura ex Hyperbolicis fíent 
Parabólica. 

Eadem ratione, íi Linea Extremo- 
rum Curva m in uno punílo fecans 
iíi alio ipíiim contingatj erunt dúo 
Crtíra Hyperbolka et totidem Para- 
holica. Et figura gen i ta erit ex illis 
quae Hyperbok-Parabol^ nominan-- 
tur. 

Vil 



r 
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VIL 

Plana Bafis et ProjeSíionisy ut jam 
monitunij funt- réciproca ; adeoque 
et Lineae Extremorutn et Horizonta-^ 
lis. Unde liquet qiiod Curvam quam- 
libet (C) aherim Curvae (K) projec- 
i tone genitam concipere Uceat. Pro- 
jeda fe. C ia Plana ifta Vicesal^ 
ternent et redibit K ín C. 

yiíL 

Et quiim reéta quae CuriMm con- 
tingit ad interfcílionem Lineae Extre- 
morum abeat in Aíy raptoton ; vicií-^ 
íim redibtmt j^fymptoti Kxh^emé in 
CúfttaBum ad Linea m Horízontalem- 
Exquodeduciturj AJymptoton reSlam 
Cuf^vae in tot punBis occurrere pvffe 
quot ipfa eft difnenjiQnum demptis du- 
obús ; Duae nimirum interfecliones, é 
quibus conflatur contaétus, perierant 
in Proje¿lione. ^icj^Jymp totas Lineae 
tertii ordtnis^ Curvam in único PtmSío 
C 4, Jecare 
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Jkcare potejl j ea Hyperbolae Conicae 
nujquam. 

IX. 

I^uo Crura Parabólica^ quotíes ín 
-Curva aliqua compamerint, numerum 
■.^fymptcton reEiarum quas Curva ha- 
¿ere poterat binario minuunt. Sic in 
iLin^is tertii ordinis (quae tres Afym- 
ptotos admittuntpro numero pun<3:o- 
Tum in quibus a linea Extremorum 
íecari poííuntj íi dúo Crura fuerint 
Parabólica, non relinquetur niíi única 
Aíymptotos ad dúo Crura Hiper- 
bólica, 

' X. 

[ Linearum Occurfus atque Inflcxus 
quicunque in figura Geniirice manent 
quoque in Genital niíi fuerint ad 
Lineam Extremorum. Interfe&io 
Interfeííiionem, ContaBus Contadum 
dabit, Cufpis Cufpidem, Nodus No- 
dum, Punétum contrarii Flexus ejuA 
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modi pundum in Projeétione ; et fie 
porro. 

XI. 

Unde confequitur " Curvam Ge- 
nltam fore ejufdem Ordinis cum Gene- 
trice^^ Quum enim Curvae Ordo per 
numemm punétorum in quibus rec- 
tae occurrere poteft deíignetur, fi 
re<9:a aliqua Curvam expofitam fecet 
in punélis numero », Projeftae pro- 
jeétam in totidem punítis occurrere 
necefíé eft. 

XII. 

Excipe cafiim ubi Interfeétio aK- 
qua eft ad Lineam Extremorum ; 
quá in infinitum projeétá, reliiiquen- 
tur Genitae interfeétioncs n — í . 
Quae ipía ratio eft ob quam " Ordi-' 
natae Afymptoto alicui parallelae in 
^quati&ne Curvam definiente una 
dimenfiom deprimuntur" 



3 
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S CHOL I UM I. 

Haec omnia ex iis quae in SeB. I. 
tradita funt ita facile elidas ut pro- 
lixiore Denionftrationum apparatu 
non opus íit. Ñeque aliud fere ad 
Projediones quafvis rite intelligen- 
das requiras : Exinde enim Arcus 
cujufvis plaga et convexitas inno- 
tcfcent, quá item ratione Criira infi- 
nita Figurae Genitricis ad Horizon- 
talem redeant, dudu continuo ipíam 
fecantes aut contingentes ■¡ forte etiam 
jfecundum eandem tanquam Afymp- 
toton protenfae. Quorum in fe- 
quentibus plura Exempla videre eft. 

Proderit tamen ut qui hujufmodi 
Enumerationes fufcipere velit, 2iPro~ 
jeBionihus reBilineis initium ducat, 
iñ iifque fe aliquamdiu exerceat. 
Reclac enim Curvis adfcriptae^ Con- 
tingentes, AJymptoti^ 'Triangula aut 
Parallelogramma, ipfarum Syjnpto- 
mata in Projeclionibus determinant 
atque optime produnt, Quo ípeítant 

Exempla 
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Exempla quae in Fig. 6 & 7 exhi- 
bentur. 

In quibus eft C z x y Linea Ho- 
rizontalisi C centrum Projeñionis, 
H N Linea Éxtremorum, L S Linea 
Bafeas ; et Triangulum P R T pro- 
jicitur in p r t. Latera quoque Tri- 
angulorum in infinitum produda in- 
telliguntur. 

In Exemplo priore ubi Linea Ex- 
tremorum extra Triangulum poni- 
tur. 

Latera finita P R, P T,R T, 
dant latera finita p r, r t, p t. 

2°. Lateris alicujus P T produéii 
Segmentum P A quod termino P et 
lineae Extremorum interjacet, pro- 
jicitur in infinitan! p a. Reéta infi- 
nita A X projicitur in infinitam a x, 
termino A abeunte in infinité diílan- 
tem a, et termino infinite diftante X 
redeunte in x ad Lineam Horizonta- 
lem. Infinita autem T X dat fini- 
tam t X, quoniamT non eft ad Lineam 
Extremorum, etX redit ad Horizon- 

tem 
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tem in x. Ntcdiverfa in reliquisra- 
tio. Tres nempe redae infinitae in- 
tra quas continetur triangulum, pro- 
jiciuntur in totidem infinitas alter- 
Tiatd tamen punélorum A, E, I ; et 
Punítorum X, Y, Z demminaíione. 

3*'. Proinde íi punétum aliquod 
fuerat intra Triangulum P R T, aut 
in Angulo Y R Z Verticali, aut forte 
in Spatio Z R T X fub Bafe R T, e- 
juíHem projedlio intra locorum ifto- 
rum projcdiones reperietur, in tri- 
angulo r p t, in triangulo z r y, aut 
in Spatio z r t X refpedivé. Quod ct 
de Curvae alicujus Arcu in locis prae- 
diétis conftituto dicendum. 

4°. In Fig. 'jy ubi linea extremo- 
rum H N Latera Trianguli lecat in 
Punítis E, I, res paullo aliter fe ha- 
bet. Latus quidem P T, quod non, 
niíi produétum, líneae Extremornm 
occiirrit, dat Projeétionem p t fini- 
tam. At Latera ad puníta E, 1, in- 
terrupta, abeunt in infinitum, et quae 
Latera r t, r p CGnftituunt, funt r y, 
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t y j r z, p z, projeétiones infinita- 
rumRY, TY ; R Z, PZ. 

5 Quocirca punétum quod intra 
Triangulum P R T fuerat, projicie- 
tur extra triangulum p r t ; li nempe 
fuerat in Triangulo IRE quod ab- 
fcindit H N, Projeftio erit in Spatio 
Verticali interminato i r e\ fin fuerat 
intra Trapezium P I E T, projicietur 
in Spatium i p t e. Et vicifíim, quae 
in Angulo Verticali Y R Z poílta e- 
rantj invenientur intra Triangulum 
y r% fub Linea Horizontali. At 
quae fuerant fub Bafe P T in Spatio 
Z P T Y redibu nt in Trapezium z tpy. 
Si, in utravis ñgura, de Spatio quae- 
ritur in quod ingreditur linea Extre- 
mor um H Nj quale eft Spatium 
Z R T X fub Bafe R T ; diñingua- 
tur illud in binas partes ad reítam 
HN terrainatas v. g. in ZREAX 
et E TA; quarum illa projicitur in 
erzxay haec autem meta intermi- 
natum fupra Horizontalem. 
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SCHOLIUM 2. 

Obiter notari poteft, qiiod cum, ex 
natura Projeétionum, conftet redam 
quamlibet atque ejufdem Projedio- 
nem Lineae Baíis occurrere in eodem 
Pun¿to; Si (Fig. 6 & 7) dentur 
Pun£torum P,T, projedliones p, t, et 
Linea Baíis L S, dabitur et r Projec- 
tio cujufvis alterius Puníti R. Duc- 
tis íc, P R, T R quae lineam Baíis fe- 
cent ín 2r, Tj reélae p tt, t t, íi opus 
produdae concurrent in r. 

Adeoqiie íi fuerit pundum R ad 
Curvam in cujus Plano íit redia PT, 
et íit p t reda aliqua aíTumta cujus 
interfedio cum P T íit et per o- du- 
catur reda quaevis L o-Sjad quam íint 
redarum PR, pr; TR, tr, ínter- 
fediones erit pundi r Locus 

Curva ejufdem ordinis cum illa quam 
percurrit R. 



2. 
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2. De Aequatione Algebraica 
ProjeBíonem Curvilineam 
deftgnante. 

Caf, I. 

UBi Plani V ?rticalis et Bafs In- 
UrfeSiio efi Linea Abfcijfariim Fi~ 
gurae Genetricis^ aut huic Par alíela. 

In Bg. 8, fit ZHMC Plarmrn 
Verticale Bafin íecans in H M, Pla- 
num Projeñionis in Radio C G (=r), 
Horizontale autem in Axe Z C {^ci) ; 
duda Z H ipil C G parallela Baíi oc- 
currat in H. Tum vero, fi fuerit 
H M variabiiis cujns terminus eft H, 
termíni M proje¿tio m, in qno íc. 
Z M, C G fe mutuo fecant ; erit, ob 
triangula Z H M, Z C m íimÜia, H M: 
H Z (C G) : : Z C : C m. Si ve fcrip- 
tis pro Abíciffis H M, C m (quarum 
illa a Linea Extremorun), haec a 

Centro 
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Centro Projedionis inítium ducit) li- 
teris XsZ^ eíl . 

Eadem Abfcifiae Expreffio ex Con- 
firudione Problematis deducitur. 
[Fig. 2, 3, 4 ) In quibus efl; H M : 
H K (CL) : : GM : GD(Lp). Adeo- 
que H M : H M I G M {H G) : : C L 
: C L L p (C p). Et diftantiá P M 
deminutá ut P ad M accedat, erit 
tándem CL=CG, Cp=Cm; et 
ad Analogiam HM : HG : : C G : Cm 
deven tum erit. 

Et íi fuerit P M {~y\ Ordinata 
ejiifdeni Curvae cujus Ablcüía efl: x, 
Hncae Baíis parallela, hujus Projec- 
tío pm (=1;) ; erit CG : C m : : G L 
(P Mj : ^ m j Uve r : ^ :: + >'• ^ j et 

jK = ^ =í= Atqiie bis Variabi- 

Jium Xy y Valoribus in jíEquatione 
Curvae expoíitae ílibftitutis, orietur 
^quatio in terminis Zy Vy ad Curvam 
genitam. 

Habetur v.g. jj/' ~p + §^ a* + í 
^quatio ad Coni Seótiones ^ erit 



1 
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*y* = -1 X ^-f /'<3í'- Sit 

y"- ■=.p X* -Yqx^ -\-sx -\~t^ ^qiiatio 
ad quinqué Parábolas divergentes 
Neutoni, et prodibit s:~~^%^ 

+ ^xsr* H- f ¿í* X 2í + /«V. la 
genere JEquatio y =p x" + f 
+ sx"~^ + / + w, áabk 

.^quationem Curvae projeétae v"" 

X ar -t- í X <sí»"- r «-««+2 x ;£* -h jf x a"^* 

Ñeque aliter procedendum ubi in 
quarione propoíitá fuerint termini c 
poteftatibus Variabilium a-, yy in fe 
dudis utcunque compofiti. 

Si Curvae expoíitae Abfciíla íit 
rc£la(utQJ^ Fig.2.) Axi Projedionis 
Paraiieb, jíquatio, quoad formam, 
ñon differet a praecedente, niíl quod 
pro Radio primario C G accipiendus 
fií Secundarias C L = r ; et quod 
:.r.. D Ordi- 
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Ordinatae projeBaeíiant ad AbfciíTaiu 
Obliquae in ángulo dato. 

Caf. II. 

Ubi Linea Extremorum Ahfciffam 
obliqué Jecat, 

* Sit ?Ii{Fig, I.) Linea Abfcífla- 
rum Figurae Expolitae, quae pro- 
duda lineae Extremorum RV occur- 
rat inH, et lit HII Abfcifía quaevis 
= X. Per Polum Z et redam H P n 
duci intelligatur Planum cujus inter- 
fedlio cum Plano Projeétionis íit reda 
p sr c, Projedio fe. redae P n ín infi- 
nitum produdae. Et ad Pundumc 
in quo haec Lineae Horizontali oc- 
currit, jundá Z c, produdá etiam 
c^p ut redae HP n occurrat ad Li- 
neam Baíis L S in Pundo g, pofitis 
d: = Zc, r = cg, ctt = eritut 
in Cafu praecedente x=^^. 

' Transformetur deiude ^quatio 
Curvae cujus Ablcifía eft H 17^ in a- 

liam 

* Supple qiiod deeft in Figura- 
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Jíam quae fit ad Ordinatas lineae ex- 
tremor um paralle]as ; et íi Ordina- 
tam novam 1 itera j;, eam Curvaepro- 
jedae litera deíignes, erit etiatn 
nunc = ; ceteraque ut in Caf.i. 
confequentur. 

Si dcniqueAequatio modo inventa 
ad formam íímpliciorem reducenda 
eft, id quidem per transformationem 
novam obtinerí poterit. Si v. g- eam 
more Neutoniano deprimere velis, in-^ 
venienda ejl Aequatio ejufdem Curvae 
quae Jtt ad Ordinatas AJymptoto ali~ 
cui par alíelas ^ Calculum prolixum 
magis quam difficilemj brevitatis 
caufá omítto. 

Ñeque vero id nunc agitur ut Cur- 
varum affediones, quatenus Aequa- 
tionibus Algebraicis deíignanturj ope- 
rofius trademus ; praefertim quura 
Vir doctiílimus yatx>bus Síirling in 
jibro íingularij Lineae tertii Ordinis 
infcriptOj id jam praeftiterit : pliiri- 
maque ejufdem Argumeatí in Geo- 
metriam fuam Organkam retulerit 
D 2 Clarijf. 
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Clarijf, D.Mac Laurin; pauca tamen, 
atque in genere, de Aequationibus 
Opufculo huic inferenda erant, quo 
Tyrones Harmoniam illam, quae ín- 
ter Transformationes quafvis Algebrai- 
cas eafdemque Geométricas iiiviolata 
manet, facilius percipere queant. ■ 

Adnotari etiam poterat, ex Varia- 
bílium x^y, Valoribus modo inventis 
conftare, Aequationem ProjeBionis 
fore ejufdem Ordinis cum Aequatione 
curvae expofitae\ id quod cum ra- 
tionibus Geometricis [Art, XI. prae- 
ced.) probé congruit. Et, íi Curvae 
Genitricis Aequatio fluxio?talis fuerit, 
ejufmodi fore Aequationem Genitae ; 
quae itaque per Methodum Fluxionum 
itiverlam delcribenda erit. 



SECTIO 
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S E C T I O III. 

De Proje&iom SeEUonum Co' 
nkarum. 

CO N I Seétiones íiint tres iilae Fi- 
gurae Geometris notiílimae, El- 
lipfis. Parábola^ Hyperbola ; quibus 
adjiciuntur nonnunquam Circulus et 
Triangulum reétilineum, feu potius 
binae retiae Superíiciei Conicae in- 
fcriptae. Ncmpe íi planiim íecans 
fuerit Bafi circulari Parallelum, aut 
huic fuhcontrarié poíitum, fit Se¿lió 
circularis ; et íi píanum quodSeílio- 
nem efficiebat Hyperbolicam paralle- 
lós moveatur, doñee per Verticeni 
tranfeat, Sedio erit reétilinea, id eft 
Hyperbola cum Afymptotis coincide-^ 
rit. Si plana quae Seétiones efficie- 
bant Parabolicam et Ellipticam íinii- 
liter moveantur, degenerabit Para- 
bola lYíreSfamy EUspJts inPunSíufn. 

D 3 Quum 
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Quum itaque in omnimoda Cir- 
culi Projeítione, Planum Projedio- 
nis Conum fecet, cujus/^^r/^A; ell Po- 
lus ProjecSioniSj Projeéiiones erunt 
ipfae illae Figurae modo memoratae. 
Nec miniis conftat, Conum ex Baíi 
quácunque RlUpticdy Parabolicé 2Ml 
HyperhUcd [S^diionum oppolitarum) 
oriundiim, eafdem praebere Seétio- 
nes; idque ob reciprocas Planorum 
Bafis et Projectionis vices. 

Circuli itaqueProjedioj latiusfump- 
ta, totam doélrinam Conicam in fe 
compleélitur ; proprietatefque omnes 
SeBtonum Conicarum exinde deduci 
poíTunt etDemonftratíooibus Geome-^ 
triéis firmari. Nobis Exempla quae- 
daiTij Speciminis loco, propofuiíTe la- 
tís eritj quibus methodi liujus Indoles 
atque Ufus aliqua ex parte illuftren- 
tur* 

ExempL I* Fig* 9* 

I* Sit redla L S Linea Bafeas ^ H N 
Linea Extremoi^um^ C I Horizonta- 

lis^ 
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// j, A P T B Circulus per cujus cen- 
trum ducitur Planum V ^.rúcale fe- 
ciindum Díametrum A B ; fitque 
refta H N extra Circuluni poíita. 
Inveniatur Diametri A B Projedlio 
ab; duñifque a punélo H, in quo 
Linea Extremorum Plano Verticali 
occurrit, reélis H T, H T Circulum 
contingentibus in T, T, reéláque T T 
in t t proje¿tá, Elíipjis a p t b, Axi- 
bus a b, 1 1 defcripta erit Projeítio 
Circuli dati APTB. 

Qiuim enim redae A H, T H, 
T H concurrant ad Lineam Extre- 
morum, qiiae Ellipfin contingunt in 
t, tj erunt Axi a b Parallelae, idefi-, 
erit tt Axis ipíi a b conjugatus. 

2. Poíitisj/= P M Ordinatae Cir- 
culi, X = Abfcifiae H M, ¿/ Di- 
ámetro A B, / ~ H B diftantiae Cir- 
culi a Linea Extremorum, erit y" =^ 
— x"" -\- d-^ 2 ly- X ' — d -^r l y, I. 
Scriptifque, iit fupra, i; = p m Or- 
dinataeProjedae, % = Abfciffae C m, 
H G = dt, C G == r, Aequario Fro- 
D 4 jc¿tionia 
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jeéíionis erit t;' = — i±iij, x js' 
HBl^. X — ¿2' ; ad EUipfm Specie 

datam^ modo detur Coefficiens ter- 
niini — a\ Axes enim a b, 1 1 erunt 
ad inviccm ut funt r et d-^ l>> li 
five ut C G et tangcns H T. Unde 
pKira de hác Scclione proponi íblita 
fefoivas- 

3. Üt fi Gonus 10.) BTA:^ 
Ciícjülo B TA iníiílens, quem Pía- 
num Baíi nórmale, fecundum Dia- 
metrum, fecat, Triangulum efliciens 
B A Z, Plano altero fecandus íit, ut 
fíat ^cBAoEllip/is Speciei datae \ pro- 
du¿tá (íi opus utrinque) Diámetro 
A B ad hanc infleétatur a Vértice Z 
reéta Z H ut lit reélangulum A H x 
H B ad H Z q, in ratione (F ad G) 
dará, duplícata fe. illius quam habi- 
turus eíl Axis Plano Verticali perpen- 
dicurárís ad Axem alterum ; dudiá-r 
que reaá C G ipfi H Z Parallelá, fi 
fecundum hanc fecetur Conus Plano 

quod 
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^od íit ad PlanumVerticale redum, 
erit Se£fio Speciei imperatae. 

Demifíb autem Perpendículo Z I, 
reda Z H infleditur per Con- 
ftruftionenl Aequationis quadraticae 

G — F X AT* -1- G X A B-h 2 BIí^F 
% X ~ F X ZB q, Inquá íi prodie- 
rint Radices a-, feu BH, ejufdem 
Signi, ertint Puníta H utraque ad 
partes B ; íi fuerint Aequales, única 
Z H ad maximam rationis J quanti- 
tatem pertinebit. Sin impoílibilés e- 
vaferitit, ratio imperata fuit nimia. 

Hujus vero máxima quantitas íla- 
tiín determinabitur, íi, in Triangulo 
Z B A duda quavis p s diámetro B A 
Parallelá, quam bifccet t u inr, Tri- 
angulum abfcindens Ifofceles Z t it \ 
fkt ut redangulüm ü r x r t ad r s ^ : 
ita t M q (Gj ad quartam (F) ; erit 
éuim ratio májtima quam ufurpare 
lieeat. Vel etiam du£tá Z h q)íi t 11 
ParalIela erat ^ máxima = ^\íí-? ■ 

Iri Cono redo máxima haec ratio eíl 

aequa- 
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aequalitatis, quando fe. Planum fe- 
cans fit Ball Parallelum. 

4. Si fuerit C G vel Z H Contin- 
genti H T aequalis, erit Proje¿Í:io 

Circulm\ ell ením íí-i^' = i. Et 
quum íint A H, H Z, H B continué 
Proportionales, eft Angulus HAZ 
= Zb a (6. el 6.) id eñ, Sedio fe- 
cimdum a b fit Ba^íi A B fubcontra- 
ria. 

5. Haárenus pofuimus LineamEx- 
tremorum H N Circulum A B T non 
attingere. Nunc vero contingat in B, 
et proptcr /= o, Aequatio Projedio- 
nis erit t;* = x sí — ff'j ad Para- 

bolam vértice a., Parámetro — de- 

fcriptam : quae itaque datis ¿Z, r, íive, 
in Fig. 10. reñis A B, ZB vel Z A, 
Axi Projeélionis a erit Proportionalis, 
• et Magnitudinis cujufvis datae accipi 
poteíl. 

6. Secet deinde Circulum ut in 
T k T, Fig. 9. ifque projicietur in 
Sedioncs oppofitas, Verticibus a, hi 

Centro 

/ 
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Centro h, in quod Tangentium T H, 
concurfus projicitur, ipíe autem tan- 
gentes abeunt in Afymptotos. {Stip- 
pk Figuram.) Et qmim faéla íit / 
Negativa, Aequatio Projeétionem de- 

íignans ent v = — — % H 7— 

~^ a*. Exquá, non íécus ac in EI- 
lipfi faftum eft, Hyperbolam Speciei 
imperatae obtinebis. 

7. Sit denique Curva expofita Sec- 
tio quaevis Cónica quam in Circuluin 
aut aliam Sedionem Speciei aíTigna- 
taeprojicere velis. Sit v. g. vs\Fig.i^<, 
I o, A B TEllípfis cujus Axis A B = 
huic conjugatiis = c, ínanenribus re- 
liquís SymboHs, eritque Proje¿tionis 

Aequatio ^ ~ CJlS¡Z±i + 

^ i Regula de in- 
flexione reítae Z H liic etiam valebit. 
Invenietur fe. inclinatio Plani CGjin 
quo Projedio futura eft Kllipjis aut 
Hyperbola Speciei datae, fi capiatur 
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q\xacratur Circulus^ — -í^. 

ScHOLIUM I, 

Hinc obiter ProjeSiionis illius ¿V^- 
reographicae ratio reddetur. 

1. Sit enim Z pun¿í:um ín Super-^ 
fície Sphaerae^ CG interfeélio Plant 
Parallcli Circulo cujus Polus Z, cum 
Plano Verticali ; B T A Circulus pro- 
jiciendus, diámetro B A, cujus Plano 
occurrat HZ ipíi CG Parallela in 
Pundo H, á quo duci intelligatur 
HT Círculum BTA contingens ín 
T. Quoniam igitur ílmt Punfta Z, 
T ad Sphaerae Superíiciem, erunt 
contingentes Z H, THAequales, et 
ProjeBio in Plano C G, aut alio quo- 
vis íiuic Parallelo, Circulus. Per 
Art. 4. hujus Exemplí. 

2. Angukm BZA bifecet re£ta 
Z V, diámetro B A occurrens ín V, 
ípíi autem ba in v. Ea produétain 
PolumCirculi B TA incidet (26. el%.) 

cujus 
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cujus itaque Projeítio erit v. Ad 
Punílum V erigatur Planum Plano 
Projeítionis Parallelum, íiveBaíi B TA 
Subcontrarium^^oA Planum verticale 
fecet inVQ^ Et fi circa Z V tan- 
quam Axem revolví intellígatur Pla- 
num, planum atque iiludc^oA 
per V ducitur perpetuo fecans, 
liquet Angulos quos efficiunt ínter- 
feétiones cum reílis V A, V forc 
ubique aequaks, plañís nitnirum ad 
Axem revolutionis eodem prorfus 
modo fe habentíbus. Anguli autem 
in Plano V Q^Angulis in vaaequan- 
tur {16 & 10. el. II.): Hi itaque 
aequales erunt Angulis in Plano 
B T A, aut in quovis huic Parallelo ; 
in illo fpeciatim quod Sphaeram tan- 
git in Polo Circuli B T A. Ex quo 
deducitur, Angulos quofvis in Super- 
ficie Sphaericd eojdem mamre in Pro- 
jeEiione: quod ídem ex projeélione 
reétarum quae Sphaeram in punílo 
quovis contingunt, facile «licias. 

3- 
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3. Punda V, V, diámetros A B, 
b a limiliter dividunt ; adeoque reBa 
quae per Polum projeEium v ducitur 
Arcus ubfcindit Arcubus expofitis fi- 
milesy ad alternas tamen punítorum 
V, V, plagas: Ut fi, Fig. 11, fit a b 
Projeáio Diametri A B, et in eá Po- 
ius projedus v, et quaeratur Arcús 
cujufvis AC Projeftio ac. Sedta 
A B inV ut fit AV : BV : : bv : av, 
duíláque C V quae Arcum abícindat 
B K, huic íirailis ac erit Arcus quae- 
fitys. 

SCHOLIUM 2. 

Nec diíEcilius Projeélionem Gm~ 
monicam five Horologicam expli- 
cabis. 

AÍTumto fcilicet pro Polo Projec- 
tionum ipíbSphaerae Centro^ Circuli 
omnes majares projicientur in ReBas, 
Quarum quae Meridianos, live Cir- 
cuios Horarios^ exhibent, ad Polum 
Mundi projeBum convergent. Me- 
ridiamí s autem, qui eft Plano Horo- 

logü 
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logii normalis, ipíiiin fecabit in Linea 
SubfiÜari. Et fi in ejufdem Meri- 
diani Plano, erigatur a Centro (Cj 
re£ta (C quae lit Axi perpendicu- 
laris, Horologii Plano occurrens in E, 
et ab hoc pundo ducatur Subflilari 
normalis E Q, utrinque infinité pro- 
dmíta, erit haec Projeítio AequinoC" 
tialis Circuli. Poíita itaque C E Ra- 
dio, reéla E Q^ejuíHem Tangentem 
repraefentabit. Unde, in eadem E Q^, 
Segmentum quod Arcui cuilibet Ae- 
quinoSÍiaUsj Magnitudine etPoñtione 
dato, debetur, lemper abJcindi poterit, 
adeoqueLineaeHorarum Indices de- 
fcribi- 

Circuli minores dati projicientiir 
in Coni SeSl iones datas, modo detur 
Poíitione Horologium. Tropicomm 
praecipue utilis eít Projectio in deli- 
neandis Horologiis Babylonicis et ha- 
licisy (verticaliter picrumque ere¿tis) 
in quibus dies non a Meridiano in- 
choatur, íicut ubique alias íeré gen- 
lium, led ab Horñzonte^ id elt ab 

Qrtu 
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Ortu vel Occafu Solis ; Horafque in- 
dicaC non Axis Ümbra, utin noftris, 
fed Styli Apexy qui pro Sphaerae cen- 
tra habetur. 

L E M M A. 

Sole^ in diverjis anni tempeflatibus^ 
ad tria quaelibet Horizontis punBa 
exorío^ quae Jint L, M, N, pojl hpram 
[aut datum aliquod Temporis Spatio- 
lum) fuerit ipjim Centrum in punSiu 
1, m, n, dico ejfe haec punBa in Circulo 
Sphaerae Máximo. 

Fingamus enim, pro terno Solís 
OrtUj tres Soles (aut potius píxas) 
limul exortos efle in pundis L, M, N j 
et quum in Circulo máximo [Hori^ 
%onté) fuifle ponantur, in eodem per- 
manfifíe neceíTe eft; namfuntpunda 
1, m, n, ipfa L, M, N, per Motum 
diurnum delata. 

Eádem ratione, quotlibet ejufmodi 
Pundla, 1, m, n, o, p, 8cc. llintin eo- 
dem Circulo máximo. Qui li in 
ReBam Gnomonicé projiciatur, erit 

haec 



per Ümbras. 49 

haec Linea horaria qiia rcmpus da- 
tum ab oriu vel occáfu Solis rite de- 

In hiijurmodi itaque Horologiís^ 
projectis Pfií/í? (P), AequincEliali^ Ho- 
rizonte et Trópico ; notetiir Punc- 
tuin (Tj in Q^oTropicus Horizontcrn 
fecat, Occafum verfiis in Horologio 
Bahylonicú^ ad Orientem in ha lid s i 
Sunt enim haec Puníta in quae pro- 
jicitur Solis Orientis et Occidui Cen- 
trum dum in Soljlitiis veríatufj ex 
quibus iitiqüe Horasfiibindedinume- 
res* Meridiani autem per T traní^ 
euntis Proje¿ti05 id eft refta P 
AeqiiinoBiáii E Q^^ occurrat ia 
Exiíií'íe initio fu mpt o, abfcindaníui: 
Acqiiiaod:ialiS Segmenta llnguJis Ho^ 
lis debita j quorum Terour.i iint i 11 
Punctts B, &;c ; et pgr cadem 
A, B, C, &c. rectae a Polo exeun tes, 
7}\0^fco occurrant, íingulae in binis 
Punílís A, a ; B, b ; c ; &c* £it 
etiam H Pundurn illud in quo A¿qui- 
mclialis ct Flor izo n fe mutuo fecant : 
E Eu 
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Et íi a PiHidto H abfcindanttir ad 
eafdcm plagas. Segmenta Horaria in 
Puii6is a, fú, y, &c, tcrminata, jundk 
A a ^ ; B b /3 ; C y y c y ; 6cc» 
eredo utrnique Stylo., dcierifque Su*- 
perfliiis, perficictur Horologium. 

Iliud taiitum mónere liceatj qiiod 
li fuerat Interfeétio a in Hyperbolm 
Seclbnc op¡>c>íitá illi ín quá lunt In* 
teríeñioDcs T ^ A, recSa a ^ alteri Ho- 
rologii íaciei infcribenda íit. Tropici- 
que Proje<9:ione nos prae cct^ris v\t\^ 
quod per ipílun Lineae horáfiáe cir- 
cumfcribantur*. 

Projefiionem Sphaerae Orthogra- 
phicam ut pcríacilem omitto. 

ExempL II. 

Quando Pokis Projeétionis Z, 
extra Planum Vertical e per Axem, 
Iccatur (quem quoque Cafum in Fig^ 
10- exhiberi ponimuSj) íi detiirPofi- 
tSonej Planum Projedionis dabitur 
et Linea Extremorum H N. Huic 

Farallela 

Suppk Figuras^- 
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jpafíilkla Diameter E F, íit jpfi 
autem conjugata, t ; ceterifque ritu 
praecedentium peraítis oríctur aequa^ 
tio ejufdem formae Projedioném ele*- 
lignans, Datufeenim Angulus Or^ 
dinatarum per %orQL 8. Sea, {- í- 
dem fieri poterat ducendo Planiini 
cüi r€¿la H N íit normalis, et cujus 
InterfeÉtiortes cum Plañís datis pro 
Lineis abíctíTamiii ufurpcntur, 

2. At íi inventen da fit ea Plan i 
Secafítis Pojttio quae SeBio?2em eficiat 
Specie datam^ incidimus i 11 Probkma 
illiid Sólidmn a Car tejió olim aliiíljue 
varíe agitatuni ; inter quos eñ Illuftr. 
HofpítaliuSj SeEl. Conic. Lib. i o- 
Frop. lO. 

Nunc vtiO in inflexione fe<5Í£ie 
Zíi, haec dúo requiruntur : Priimjm 
ut duela Diámetro H B Aj ílC itQk- 
angulum A H B ad Z Hq in fatioñc 
delta ; alterum, ut dü£fca H N Ordi- 
naths ad Diametrum A B Párallelá^ 
íit Angulus ZHN reálus : ii 
Baíis (\% Parahlúy Angulus ZHN 
E 2 iit 
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fit re£tus ; et Reélangulum fub H 6 
et Parámetro diametri H B fit in ra- 
tione dala sd H Zq ; in ratione qui- 
dem Aequalitatis íi Sedio imperata 
eft Circulus. M ' 

3. Cafus Poíleranris Solutionem 
adjiciam \ fiaipliciores nempe, reli^ 
quorqiie in Te co.nip}c£tcntis ; quum 
Baíis .quaelibet in Parabolam facile 
con ver tatú r, Circulus autem in Sec- 
tionem fpecic datam, per ExempL X 
Fig- 12. 

A Fundo dato Z in Parabolae pla- 
num demictatur Perpendiculum ZI, 
ipil occiirrcns in Pun£to I, a qiio ad 
Axem fiat normalis IR: Et per H 
Pun£tum quaelitum, fi fit Parabolae 
diameter H B, quae redae I R oc- 
curiat in M,. Curvae autem ín B, ad 
B duci inteiligatur contingens BX, 
et Ordinata ad Axcm BL ; etperH 
reéla H N ipfi B X Parallela Axem 
fecet in N. Junélis denique ZH, 
ZN, Z R, fit NK ipfi HM nor- 
malis. 

Tum 
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Tum vero íi fuerit p Para meter ad 
Axem, erit p + 2 fJ X íive p + 
2 H fC Parameter ad Dianietium 
quaeíitám H B, et B Xq íive H N q 

— T H K HK ; additiique 
(ex conditione Problcmatis) aeqiiali- 
busZHq et reftangido fub H B, vel 
N X, et Parámetro p -h 2 H K, e- 
rit redanguluni N X -h -í- H K x 
p + 2 H K, id eft reílangu lum 
R V^'KTM 2 H K = Z H q 
-I- H N q (propter Angulos Z H N, 
ZR Nreétos) =ZNq =Z Rq + 
KMq. 

Efl: autem M Rq ( = H Nq 
HKq)=iHKxp, etIM = lR 

— v^tHKxp, atquc Fi K : M R : : 
1 M : H M. Unde_erit K M (-= H M 

_ g-'j ■ t R X •/ l~ínC y. p — IH K X p 

— H K. Aequetur h-ic redae K M 
valor illi qui prodit ex Aequatione 
qiiadraticá Z R q, -4- K M q = 
R V — KM X p -1- 2 l-I K, et ícrip- 
tís pro incógnita H ÍCj x, pro datis 

^ S P 
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pxRVH-íp^ — ZRq, quadrato 
Q^Q, liet + p H- 2 R V X x' + 
Qj5^x X — tpxJRq = o. quae 
cum Aequatione D. Hofpitalii paullo 
aliter inventa plañe congruit. 

Data aurem, per Conftrudionem 
Aequationis Cubicae, reélá H IC (=? 
2 L V) datur poíitione Dianieter B H. 
Datur etiani per Aeqnationem Qua- 
draticam K M, íive N R, et pundum 
N, a quo, N H, con ti ngen ti BX pa- 
ra lie la et Diámetro B H occurrens in 
H, erit Linea Extremorum, et Z H 
radius Projeítionis quaelitus. Rec- 
taé aiitem K M valor negativas ad 
alteras partes Pun£li R poíitus, ake- 
•'^1 ram dabit Linea m Extremorum (h n) 
quae Propoíito fatisfaciet. 

ExempL IIÍ. Fig. 13. 

Cofiife&ionem per data quinqué 
PunEla frojicere^ quorum tria nm 
Junt in eddemreSiá^ 



Sint 
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Sint Punfta data A, B, C, D, " 
per quorum bis dúo A, B ; C, . 
quae duciintur reftae concurraaí ^ .= 
M ; at B C, A D in N ; et fíat rc¿t- 
NM Linea ILytremorum : aiii fu- 
erint A B, C E Paralleiae, acciniatur 
Linea Extremorum his PaFaÜeía quae 
per N ducítur. Afliimtis deínJe qui- 
bufvis L S, C I, pro hined Bafeas et 
IJorizontali^ quoniam funt M; N 
Punéla ad Lineam E x tremor 11 m, e- 
runt ipíarum A B, C E Projc¿> iones 
ab, c e, Paralleiae, ut eC b c, a d ; 
et quae has biíecant Diametri con- 
curreiit in Centro Projedae Ciirvae k. 
Dato autem Centro k, et ordinatini 
applicatis a b, c e ; ve] c b, a dá^ 
tur Conifeétio. Vices alternent rec- 
tae M N, C I, et Conifeñío a b c d e 
projicietur in A B C D fí quaefitam. 



S C H O- 
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S C H o L I U M< 

Qiiod íi. coiíle cenícantur dúo 
FüDÍta Bj C, Problema in hoc aliuc! 
convertetur. ^* ConiJeBionem per tria 
fmiSia data dejcrihere^ quae in dato 
punElo taiígat reBam pojitione da- 
iami^ aut, coeuntibus et binis aíiis 
in iftudj Co77j0ionem defcri^- 
berequae per dattim punSium tranf- 
^at e^t binas pofitio7íe datas in daiis 
pu^^Bis contingatr 

Sic ctiam Problema ta hujulmodi a- 
liqua reloívi poterunt, quae vík aliter 
traétare liceret : qualia funt illa Neu- 
toiti, Prcp.XXYXXVL LióXP?^indp. 
ipfá hacMethodo foluta, Jam enim 
animad ixrterit Ledor, Tj^anfmtita- 
tiúitemCurvarumm Lemmate XXII. 
PriMcip, tradiulin ipfam efíe Curva- 
rum ProjeSlionern de quá nunc agitiir, 
generaliter admodum, et fub-obfcuré, 
defcriptam. Hace ira íe habere ex 
Locis modo citatis abunde liquet ; 

ipfum 
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ípíiim vero Lemma huc transferre 
non pigebit ; quoetiampateat quantí 
methodum haac fecerit fumimis ille 
Vir, qui omnia ad Geometriam per- 
tinentia animo percepííTe et íecum 
ante peregiffe videtur, 

Vhilof Nat\ Princip. Matk Lik I. 
Lemma XX IL 

Tranfmu tanda íit figura quaevis 
H G I, Fig* 14. ducantur pro Ki- 
" bitu redae duae Parallelae A O, 
" B hy tertiam quamvis poíitione da- 
tam A B fecantes in A &Bj eta fi- 
^« gurae punfto quovis G ad rectam 
<^ A Bducatur quaevis G ipíi O A 
*^ parallela. Deinde a PuncfLO aliquo 
Üj in LineaOAdatOj ad punctuni 
D dncatur recta O ipíi BL oc- 
*í currens in d, et a Pun£to occurfus 
*^ erigatiir recta d g datum quemvis 
Anguín m cum re¿la B L contincns^ 
" atqiieeam habens rationem ad Od 
quam habet D G ad O D ; et erit 
g Pun¿tum in Figura nova hg i 

Fundo 
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" Pun¿i:o G refpondens. Eadem ra- 

tione punéla íingula Figuras pri- 
" niae dabunt puníla totidem Figu- 

rae novae. Concipe igitur Pune- 
" tum G motu continuo percurrere 
" punéta omnia Figurae primae, et 
" Punclum g motu itidem continuo 
" percurret punña omnia figurae no- 
** vae et eandem delcribet. Diftinc- 

tionis gratia nominemus D G ordi- 
" natamprimam, dgordinatam no- 
" vam; A D abfciíTam primam, ad 

abfciíTam novam ; O Polum, O D 
'* Radium ablcindentem, O A Ra- 
" dium ordinatum primum, et O a 
*' 'quo Parallelogrammum O A B a 
" completur) Radium ordinatum no- 
" vum. 

" Dico jam quod, fi Punélum G 
tangit reétam lineam pofitione da- 

^' tam, Punctum g tanget etiam ii- 
neam rcclam politione datam. Si 

" Punclum G tangit Conicam Sec- 
tionem, Punélum g tanget etiam 
Conicam Sedionem. ConicisSec- 

" tionibus 
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« tionibus hic Circulúm annumero. 
« Porro íiPunélum G tangit Lineafh 
" tertii ordínis analytici, Punftiim g 
« tanget Lineam tertii itidem ordi- 
*' nis ; et fie de curvis lineis fuperio- 
*' rum ordinum. Lineae duae erunt 
" ejurdem femper ordinis analytici 
" quas Punéta g tangunt Ete- 

nim ut eftad ad O A ita funt Od. 

adOD,dgadDG, etABad AD; 
" ídeoque A D aequalis eft ^-^^ j 
« et D G aequalis cft . Jam 

" fi PunítumG tangit redam lineam, 
*' atque ideo in Aequatione quaWs, 
" qua relatio ínter abrcilTam AD et 
" ordinatam DGliabetur, indetermi- 
" natae illae A D et D G ad unicam 
" tantum dimenfioncm afccndunt, 
" fcribendo in hac Aequatione '^^^^ 
« pro A D, et pro D G, produ- 
" cetiir Aequatio nova, in qua Ab- 
** IcilTa nova a d et Ordinata nova d g 
*« ad unicam tantum dimenfionem 
" afcendent, atqtie ideo quae defig- 

« nat 
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*f nat Lineam reétam. Sin A D et 
" D G, vel earum alterutra, afcende- 
*' bantad duas dimeníionesin Aequa- 
*' tioiie prima, afcendent itidem a d 

et dg ad duas in Aequatione íe- 
" cunda. Et lie de tribus vel pluri- 
" bus dimeníionibus. Indetermina- 

taea d, d gin Aequatione fecunda, 
" et A D, D G in prima afcendent 
" femper ad eundem dimeníiommi 
** numerum, et propterea Lineae, 
" quas Funda G, g tangunt, funt 

ejufdem ordinis analytici, 

*' Dico praeterea, quodíi reda ali- 
" qua tangat I^ineam Curvam in Fi- 
" gura prima ; liaec redla eodem 
" modo cum Curva in Figuram no- 
" vam tranllata tanget lineam illam 
" curvam in figura nova ; et contra. 
" Nam li curvae punda quaevis dúo 
" acceduiit ad invicem et coeunt in 
" figura prima, Funda eadem tranf- 
" lata accedent ad invicem et coibunt 
*' in figura nova ; atque ideo redae, 
" quibus haec Funda junguntur, fi- 

" muí 
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muí evadentcurvárum tangentes iñ 
figura u traque. 

Compon i poíTent harnm aíTer- 
tioaum demonftrationes more itia- 
" gis geométrico. Sed brevitati con- 
fulo. 

Igitur íi figura reftüinea in ali- 
am tranfmutanda eft, íufficit rec- 
tarum, a quibusconflatur, ínterfec- 
tíones transferre^ et per eafdem in 
figura nova lineas reílas ducere. 
Sin curvilineam tranfmutare opor- 
tet, transferenda funt punéla^ tan-^ 
gentes, et aliae reétacj quarum ope 
" curra linea definitun Infervit au- 
tem hoc Lemma folutioni diffici- 
*^ liorumProblematum, tranímutan" 
do figuras propofitas in fimpliciores» 
" Nam rectae quaevis convergentes 
*^ tranímutanturinparalleksjadhiben- 
" do pro radio ordínaro primo lineam 
quamvis reñam, quae per concur- 
fum convergentium tranfit ; idque 
quia coneurfus ille hoc pa¿í:o abit 
*^ in ínfinitum ; lineae autem Parala 

lelae 
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" lelae funt, quae nuíquam concur- 
'* runt. Poftquam autem Problema 

foivitur in figura nova ; íi per 
** inverfas opcrationes tranfmutetur 
" haec figura in figuram primam, 
t< habebirur íbkitio quaefita. 

** Utile eft etiam hoc Lemma in 
" Sol u done folidorum Problematum. 
" Nam quoties duae Sediones Coni- 
" cae obvencrint, quarum interíec- 
" tione Problema íbivi poteft» tranl^ 
" mutare licet earum alterutrarn, fi 
*t Hypcrbola fit vel Parábola, in El- 
" lipfin: deínde ElHpfis facile muta- 
" tur in Circulum. Reéta item et 
" Sedio Cónica, in conftruélione 
" planorum Problematum, vertuntur 
" in reélam et circulum." 

Haec Neutonus^ quibus ubique 
feré gemina funt quae in SeB. II. ha- 
bentur. Referunt fcilicet, in Figura 
Lsmmaíisj Pundum O Polum^ a 
Centrum Prqje¿Üonis, a B (= A O) 
Radium^ APunétum inquo AbíciíTa 

BI 
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B I fecat lAneain Extremorum : et fi 
Angulus datus g d i is lit quiex data 
Plani Verticalis (Jecumlarit) O A B a 
Poíitione confequitur, erit Curva g h i 
Proje¿lio datae G H I. Quod enim 
Neutonus Curvam utramque in Plano 
O A B a defcriptam ponat, id qui- 
demnihil mutat : quamvis7rtír»y?aaí' 
tatiQiiem hanc fub verae Proje&imis. 
fpecie facilius pkrumque contem- 
pleris. 

ExempL IV. 

Orhitam Planetae Wiptkajn deter- 
mimare^ 

Orbitae PJanetariae Speciem, Mag-^ 
nttudimfny Pofitionem, determinare, 
ut apud Audores praecipitur, opüs 
eft taedii pienijfíimum ; re fcilicct 
per plurium Propolitionum antecc- 
dentium ambages tradu(9a *. Me- 
thodus autem Proje^onum Regu- 
iam indicat, ut videtur probabileni, 

qua 

' * Vid. Gregor, Jfiron. Lib. III. 
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quá eadeiii le vi opera invefiigentttfv 
Haiic Aftronomorum cxamini fubji* 
ciam, mihi eainis prae Obfe r vatio- 
jiuiii inopia, cxeniplo aliquo idóneo 
ipfam Goníirmare non datur. 

Habeantur quinqué Planetae Ob- 
fervationes exquiíitillimae, dum "Tel- 
iuris centrñmín eodem Orbitae íuae 
punéto veríiiretur, laélae ; haec PJa- 
netae Loca, Parailaxibus aliiíque in- 
aequalitatibusj quantum fieri poteítj 
exutaj projiciantur i 11 Planum ali- 
quod quod maxinle commodum vi- 
debitur, íive iilud Plano Eclipticae 
re£luni fueritj aiitj íi mavis, in An- 
gulo quüvis dato incjinatum, Sint 
Locorum Proje£l^^iones Puncta a^ Cj 
dj e [Fig- 15.) Seólio Cónica qua& 
per illa defcribitur^ V QJ" P^ atque 
iíi ea Pundum s Projeítio Centri 
Solis. Seítionis Diameter per s ílt 
V T, huk: conjugata P Q^, Z Cen- 
trum Terrae inter obfervandum, Z I 
perpendiculumexindedimifíumquod 
Plano affiin^to occurrat in I, I R ad 
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P Q_ normalis, quae diámetro per s 
occurrat in H. Tum vero juncüs 
Z, H, duaáque H N ipfi P Q_Paral- 
lelá, Projeiftio Curvae VabQc TdeP s 
in Planum per Centrum fíolis Plano 
ZHNParallelum erit (vABqCtDEpS) 
'Ellipfis quae. Solé S in ipílus Axe 
conftituto, Curvam obfervatam prae- 
llare poterat. 

* Aliam, huic quafi Conjugatamy 
fie invenies. ** Per s punEíu^ duca- 
" tur ReSla ProjeBioni occurrens in 
" M, m, edpojttione ut Ji Contingentes 
" in M,m,ye mutuo fecent in h, junBa 
" I h Jit fubtenfae M s m normalis \ Et 
" pro Linea Extremorum acctpiatur 
" quae per h dudtur Subtenfae pa- 
" rállela. " Utra vero Ellípíis fit Or- 
bita quaeíita facile dignoíces. 

Redae Z S Solis et Terrae centra 
jungentis quantitas, ad datura tem- 
pus, pro cognitá habetur ; ad cujus 
meníuram revocetur Orbitae Planeta- 
riae Magnitudo. At fi, per Üeoriam 
ufu jam receptara, de Loci Z identi- 

F tate 
* Suppk qiiod deefi in Figura. 
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tate certo fatis confiare detur, ipfa Or- 
bitae Terreftris Excentricitas hinc dc- 
prehendi et ad libitum corrigi pote- 
rit; ex ratione fcilicet quam habet 
Axis Ellipfcos Planetariae ad re<ftam 
Z S in diverñs Anni tempeftatibus. 

ExempL V. 

SoUdi Rotundi^ Curvm cujufvls 
circa Axem rotatione geniti^ Imagi- 
nem defcribere. Tab. VI. Fig. Z. 

Llquet ejufmodi Solidi Superficiem 
traítari políe tanquam ex innumerís 
Circulis conflatam, quorum Diametri 
funt Curvae Genitrich Ordinatae 
reélangulae. Axe ítaque in Partes 
fatis minutas diftributo, Circuli cor- 
refpondcntes projedí, Solidí Super- 
ficiem totam exhibebunt. Reftat 
tnodó ut refecetur Pars illa quae Par- 
tium contiguarum interpoíitu occul- 
tatur ; quod quidem fie feré praeftari 
poterit 

Pofito quod fit ATtV Circulusre- 
volutione Ordinatae A T Axi A P in 

Pundo 
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Puníto A iníiftentis genitus \ O Ocu- 
lus, feu Polus Projeítionis ; P Pune- 
tum in quo T P contingens Curvae 
Genetricis ad Ordinatam A T perti- 
nens Axcm fecat : Jungatur P O, 
quae, (íi opus produÁa) Plano Cir- 
culí T t V occurrat in Et exinde 
dufbis Q^T, Q^t, quae Circulum tan- 
gant in T, t, erit Arcus T t viíibilis, 
reliquus T v t poft Solidum latebit. 
Plana etenim P O Q T, P O Qt, con- 
tingenttum CiirvamGenitricem tura 
Circulum in T, t, adeoque et Super- 
ficiei particulas ibidem gcnitas. 

Diveríi oriuntur Problematis Cafus, 
pro diverfá Ptiníli O poíitione : quod 
li cum ipfo P coincidat, fiet Circu- 
lus T t V utriuque viíibilis. Si ad al- 
teras ParteSj ut in o, reélá proceíTerit, 
erit Arcus T v t jam confpicuus, ipfe 
autem T t occultabitur. Ponatur 
Oculus in ut lit í» P Diámetro 
alicui Circuí i T t v Parallela, eritque 
Arcus T t Semicirculus ; et poíitá 
infuper « P infinita j evadent omnes 
F 2 Tt 
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T t Semicirculi, et Proje£tio Figurae 
Genetrici íimilis et aequaUs. Fieri 
' etiam poteft ut Punftum Q^non ca- 

■ dat extra Girculum Ttv, unde erit 
Punflonim T, t, determinatio im- 

" poíTibilis. Id eft Circuli periphtria 
vel tota confpicietur vel tota occulta- 
' bitiir. 

Occurrit et alia partium Interpo- 
• fitio nQn-contivrtiariimy quoties Figura 
Genetrix varié ad Axem infleditur, 
vel curvaturas forte habet difcontinu- 
as. Uc in Columnarum Bafibus To- 
rum videmus non tantuni fui ipíius 
fed et reliquae Baíeos partem aliquam 
obumbrare. Atqui hujufmodi Ca- 
fus fpeciatim traftari non poftulant. 
Inventis enimubiquej ut fupra prae- 
fcribitur, punfiis pluribus T, t, iif- 

■ demque iu Phinum datum projedis, 
Curvae per Projé£tiones iftas defcrip- 
tae partes vifibiles diftennínabunt. 

Atque haec de Solidorum Projec- 
tione diña funto : Ñeque enim Doc- 
trinam illam de Curvis dupUciter 

curvaíisj 
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curvatist parum certé proficuam, hic 
in Subíidium vocabimus ; quum, ex 
defeítu defcriptionis Organicae, res ad - 
punftorum inventionen tándem redi- 
tura eíTet. De foHdis autem minus , 
regularibus, vix quidquam utiliustra-- 
di poteft : ejufmodi laltem figurae 
quae apud Sculptores, Architcdos, 
aliofque ia pretio funt et praecipué. 
laudantur, matheraaticas rationes pro- 
pe faftidiunt ; certos modo limites 
extra quos evagari vix liceat rite íig^ 
naverit Geómetra, cetera Artificum 
ingenio et folertiae prudens relin-, 
quet. 

S C H o L I U M. 

ProjeAionem Methodus Problema- 
tis reíblvendis non apta magis inve- 
nietur quam Theorematum ac De- 
monftrationum ferax. Hinc enim 
Curvae alicujus Proprietates notae, ad 
Curvae cognatae proprietates ita fa— 
ciletransferuntur, ut ea demonftrandi 
Ratio, rite adhibita, máxime genu- 
F 3 ina 



7 o Genefis Curvar um 

inacenferipoíret; quae fcilicet menti, 
tanquam invitae, afíenfum non ex- 
torqueát, fed, ipfam reí naturam ex- 
plicando, alliciat. Ncc dubitandum 
quin, Do£trináháculterius promotá, 
plures Figuram Affeftiones adhuc la- 
tentes detegi queant, ipfaqxie Geo- 
metría Elementaris incrementum ac- 
ceptura fit haud contemnendum. 

Sic angurari liceat vel ex iis quae, 
de Sedtionibus Coni, inventis Hofpi- 
talianis obiter adjecit Celeberrimus 
Dt Mac-L>aurin. Fluxión. Art. 609, 
et feq. Mihi etiam, haec verfanti, 
plura fefe oíFerebant ; quorum, quia 
linguia perfequi non vacat, Spicile- 
gium quoddam, xwFiguratnxb.cow.- 
geftum, exhibetur, 

i . Sie Circuli dati Centro K, in 
re¿tam poíitione datam P demit^ 
tatur normalis K G, et a reftae PQ^ 
Punclo quovis P Circulum contíngant 
rectae P A, P B, junSia A B ipfam 
K G fecabit in dato punBo C. 
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Duélis enim P K, K B, quarurti 
illa fubtenfae A B occurrat in F, erit 
Semidiametrí datae quadratum, K B q 
Redangulo P K F aequale ; cui e- 
tiam, propter Triangula KP G, K C F^ 
íimilia, aequatur Redangulum G K C j 
datur autem [Hyp') et K G, adeoqué 
KC et Pundum C. Haec a D, 
Mac-Laurin, ubi Jupra, demonftran- 
tur. 

2. Juníiá P C quae Circulo oc- 
currat in D, E, produéláque fub- 
tenfá A B ut reítam P Q^fecet in Qj 
adidem PunBum convergent D Q^, 
E Q^j Circulum cQntifZgenies in 
D, E. 

3. Duaá K Q^, efi Angulus K QC 
Angulo K P C aeqtialis. 

4. Inferí ftae A D B E Latera op~ 
fofita A D, BE, vel A E, D B, pro- 
duEioy adPunBum R, velr, data 
P Q^JííOj convergent, 

5. Contingentes íic duélae Qua- 
drilaterum conftituant f 1 1 L M ; et 

F 4. erimt 
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erunt PunBa H, C, L, R, in eádem 
re£id^ ut et PunSía M, C, I, r. 

6. ReBangula fub Latertbus op~ 
' pofitis Irapezii infcrifti Jibi mutuo 

aequantur :ADxEB = AExDB. 
(Adeoque Redangulum A B x D E 
ell utriufvis duplum.) Nam eft 
A D: AE : : D P : (PA=:) PB: i 
DB:BE. 

7 . PropterTriangula P G C, K G 
Similia eji ReBmtgulum P G Q^dato 
RsB ángulo K'G C aequaie, vel etiam 
reítae G n Circulum a Punélo G con- 
tingentis Quadrato. 

8. Produétá utrinque C n ut Cir- 
culo luríus occurrat in m, Lateribus 
Figurae circumfcriptae in a, b, d, e ; 
inícriptae autem in a,/3, «r, e, Punélis: 
Erit Ca==Cb, Cd=Ce; C« 
= C^, G<r = Cei Aa=Bb, 
Ee= Dd. 

9. Quoniam eft C n tam inter 
K C, C G quam ínter A C, C B me- 
íJia Proportionaiisj Junt PunBa A, K, 

6;Q 



\ 
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B,Gí7fl? Peripheriam Circuliy ut et 
Funda E, K, D, G, 

I o . ReBae P Q^^uadratum aequah 
efi quadratis e contingentibus P B, 
Q_D, fmul fumptis. 

11. A Punílo G ad corjtaélum 
aliquem, ut B du£tá G B erunt Tri- 
angula P G B, P B Q^Stmilia^ adeo- 
que Ratio ipfius P G W P Ratio" 
nis P B adV Qjiuplicata. 

1 2. Secet dutílarum aliqua, ut G D 
reítam C m in t, eruntque C t, C m, 
Q d continué Proportionalesy &c, 



SECTIO 
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S E C T I O IV. 

Genefts Linear um tertii Ordi- 
nis ex Umbris quinqué Pa^ 
rabolarum divergentium 

Clajfís Prima. 
/^Urvas continens quae generantur 
^xPar abóla divergente cumOvaü 
conjugata^ quam defignat Aequatio 
y"^ a -k- b x'' c x + dy ubi 
poíita y— o, tres Abfciñae x valores 
funt reales et inaequales. Neutom 
Spec 67. Fig, 7O5 71 f. 

Pars 

* Si in Planum infimtum a punófo luciáú iUumimtmt 
tmhrae figurariim ptújuiantur^ JJmbrae Si^knum Comea- 
rum fmper mifít SeBmm Cúnicae^ mí Curvarum fecundi 
Generh fcmper erunt Curvae fecundi Generis^ em Curva- 
rum tertii Gsnms fimper erunt Curvae tertii Generis^ et 
ftc deinceps tn infimium. Ht quemadmadurn Circulus um- 
bram projiciendú generat Seófíones mines Cónicas^ fie Para- 
hlae quinqué divergeríies umbris fuis generant et exhihent 
úTias cmnes fecundi Generis Curva et fu Curvae quaedam 
fnnplicimes aliúrum Ge nerum invenirt poffimt quae alias 
úmnes eorundem Generum Curvas umbris fuis a punño lucido 
mPlanumprajeófis formabunt. NeucE numeral, fubfinem, 

"t* Species et Figurac ad quas refertur eae funt Enume- 
i-ñíionis a £). "Jmes^ idiiae 171 1. qui TraSfatus haec le-, 
gmtlpraejio efic fupponitur ; ut et V. CL Jac, Sterling 
Lineae tertii OrdiniSs Osm. ijij. 
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Parsl. Píg. AA. 

Ubi Linea Extremorum, in qua 
Planum per Punñum immobile duc- 
tum, Plano Projeáiionis parallelum, 
Figurae expoíitae Planum fecat, efl 
Axi Figurae normalis^ aut faltem Or- 
dinatis (y) Paralkla. fíanc 'vera 
Lineam^ Litera (L) brevitati^ caufd^ 
pofthac 7iotabiU 

I. 

Secet L Axem in A, extra Curvam. 
Et Parábola projicietur in Hyperbolam 
Gonchoidahm^ cui Afymptotos eft ipfa 
Linea Horizontalis, in qnam utique 
projicitur Ordínata infinite diftans. 
Ovalis autem abit in Ovalem ad Ver-r 
ticem Conchoidalis íitam, Quae eft 
Species 39. Fig. 45. 

lí. 

Tangat Ovalem in B ; et Ovali'm 
Parabolam converfá, orietur Species 

55- 59' 

III. 
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ni. 

Secet Axem in C, Ovalem in 
Punáis T T ; et dudis ad T, T tan- 
gentibus quae concurrant ad Partes 
A, harum Projeétiones erunt bínae 
Alymptoti ad Hyperbolas ex Ovali 
oriundas. Afymptotón vero Con- 
curfus fupra Lineam Horizontalem, 
Afymptotón tertiam, cadet. Unde 
fiet Species 1 1 . Fig. 2 7. 

IV. 

Secet Axem in D, ut quae Ora- 
lem in T, T contingu^t eradant Pa- 
rallelae ; ipfae in binas Afymptotos 
etiamnum projícientur, led quarum 
concurfus incidit in tertiam Afymp- 
totón ; Speciem efficiens 3 1 . Fig. 3 7 . 

V. 

Sit Interfedio in E Pando, ut 
Tangentes concurrant ad alteras par- 
tes, et, in. Projeaione, Triangulum 
ab Afymptotis formatura cadet infra 

Afymp- 



per timbras, 7 7 

Afymptoton Conchoidalis. Quae eft 
Species 20. Fig. 26. 

VI. 

Tangat L Ovalem in F ; ea in Pa- 
rabolam convertetur, cujus Vértex fu- 
pra Conchoidalis Afymptoton poíita 
íS^^ae?» exhibet 56. Fig, 60. 

Vil. 

Secet Axem in G ínter Parabolam 
ct Ovalem ; eritque Projecftio Species 
40. Fig.^s^ 

VIH. 

Tangat Parabolam in H ; et nafce- 
tur Curva Hyperhoh-Parabolica qua- 
lis in Fig. 5 7 conlpicitur, cum Ovali 
fupra Afymptoton poíitá. 

Hanc Speciem D. Neutonus non 
recenfet. Ipíius vero Aequatio eft 
xy* = bx*-4-cxH-d, eadem íc. ac 
Speciei 55. modo Aequationis bx* 
+ c X -f d = o, radiccs ponantiir ne- 

gativae, 
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gativae, vel fit Coefficíens c AfEr* 
mativa. 

IX. 

Secet Parabolam reíla L in Pune- 
tís S, S, ubi verfus Axem concava 
eft, et duílis contingentibus Curvam 
S O, S O, hae inter Parabolam et O- 
valem concurrent ut in O, et Ova- 
lem in Angulo quem ibi formant 
compleítentur ; ad alteras autem par- 
tes produítae Crura Parabólica feca- 
bunt. Unde erít Proje¿í:io tres Hy- 
'perbolae cum Ovali intra Triangu- 
lum Aíymptoton comprehenfá. Hy- 
perbola in quam projícitur Arcus 
reítae L et Vertici interpofitus eft in~ 
fcriptay at alíae duae quae e cruribus 
infinitis generantur funt Ambigenae. 
Haec eft D° Stirling S pedes 11. a 
Neutono omifia. 

X. 

Sin Puníta Interfectionis S, S, fu- 
crint ubi Curva verfus Axem convexa 

eft, 
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eft, Tangentes retro produftae ipil 
occurrent ad Partes Verticis; unde 
Hyperbola una erit Circumfcrip'ay 
reliquae duae infcriptae. Quae eft 
Species 10. Fig, 17. 

XI. 

Si denique redta L Curvam fecet 
in Punéliscontrarii Flexus P, P, Tan- 
gentes ad ea Punéta Curvam ibidem 
fecant, et tres Hyperbolae funt in- 
fcriptae. Quae iV¿iy/í??70 omifla, 
Stirling eft Species 24. 

ScHOLIUM. 

Quá Racione Curvae fie genitae 
Aequationibus Neutonianis defignen- 
tur facile conftat. Nam tres Vértices 
Figurae Geneírids (Bj F, H,) ubiOr- 
dinatae Valor fit nihilo aequalis, toti- 
dem dant ejufdem conditionis mGe- 
nitd. Et aflumtá pro Ordinatá pri- 
ma Linea Horizontali, reélae L po- 
fitio Verticum illorum plagas indica- 
bit, id eft Signa Valorum AbfciíTae 

ubi 
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ubi Ordinata = o. Sic {N. Vil.) 
quoniam PuniSorum B, F, Projeñio- 
nes fupra Lineam Horizontalem, 
Puníti H Projedio infra eandem ca- 
dit, iii Aequatione xy* = — ax* 
-H bx'' c X -h d quae Curvara de- 
fignat, Ordinata evanefcente, dúo 
Abfcifíáe .V Valores erunt ejuf^m 
Signij tertius Signi contrarii. 

At Curram genitam hac Aequa- 
tione defignari patet. Nam quiaDi- 
arnetrum habet, deeft Terminus ey, 
et quia, ultra Vértices in quas proji- 
ciuntur F, H, Ordinata evadit imagi- 
naria, oporfet ut Terminus altifli- 
mus ax* Signo negativo afficiatur. 

Quod li Vértex aliquis, re¿tá L 
per ipfum traníeunte, projiciatur in 
infinitum, Aequatio Neutoniana u- 
no gradu deprimenda eft j ut pro 
X jf*, = a x^ &c. V. gr. fiat x y' 
h X* -f- e x d. Quae eadem 
Curvis pofthác recenfendis, Diame- 
trum habentibuSj applicentur. 

Notan- 
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Notandum denique Pun«fla Con^ 
iraní Flexús tígurae Genitricisj ma-^^ 
ñere in Geni ta j niíiper eatranfeatL^ 
ut in TV". XL Facite quoqoe ex ipfá 
Projeélioné difcerni ad quam Projec^ 
tionis Partem pertineant. Sic utrum- 
que inHypérbolácírcumfcripta '7V^.X.) 
'm Ambigenis ■iV. iX.) íingulis ünum 
reperias* 

Pars Altera. 

Ubi feBa L non efl Orclinaús (j) 
P avállela. Fiz^^^^ 

Xil. 

SeeetL Parah/am'mPun&o quo~ 
vis T, ad has vel iílas contrarü fiéxvis 
Partes, ñeque Ovahm attingat ; tán- 
geos T Q^ad illud Fundium fiet A- 
jymptotos Figurae genítae. Crurinn 
extrema in Projeéfcione Jlexu contra- 
rio jungcntur ad Lincam Hcri^onta- 
km ; Ovaiis Ovahm dabit : Erítque 
Figm-a Hyperbola Anguinea cu ni 0- 
vaU^ Species 3-3. Fig. 39. 

G xur. 
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Xlli. 

Manente Pun£to T, cum tangente 
T Qj^ circa illud rotari intelligatur 
reda L, doñee Ovalem contingat in 
N aut K; manebit Hyperbola ^zí- 
gumea^ Ovali in Farabolam converfá ; 
Speáes fe. 52. Fig. 56. 

XIV. 

Eoufqiie rotetur Reda L, ut Ova- 
lem fecet in Pundis R, R, ad quae 
reélae Ovalem contingentes triangu- 
lum efficiant S QJVÍ cum tangente 
T vel íint forfan Parallelae : Et 
in utrovis Cafu erit Projeélio binae 
Hyperbolae infcriptae Afymptotis 
quae fíunt é Tangentibus Ovalem, 
et tertia Angiiinea. Quae eft Species 
9- Fig- i5j 16. 

XV. 

Ea fit re(9:ae L Pcfitiout Tangen- 
tes ad Rj R, conciirrant ad tertiani 
T Q^, et in Figura gen:ta, Afymp- 

tpti 
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toti per Ídem Punélum traníibunt. 
Quae eft Species 26, F¡^. 32. 

XVL 

Secet L Parabolam in atque e* 
andem contingat in X; (vel X 2.) 
Projeílio erit duae Figmac ílyper Solo- 
ParabolicaBy quarum alteram Afymp- 
totos fecatj cum Ovaii conjugatá. 
Species 46. Fign 50. 

XVIL 

Secet L Parabolam in PuníHs 
T, B, C ; Tangentes ad ea Punéla, 
(TQj F G, H I) quae ñeque ad i- 
dem Pun£tum coni^ergerej ñeque 
omnes íibi in\riceni Parallelae eíle 
pofíunt, totidem Afyniptotosdabunt, 
triangulum intra qtiod Ovalis projí- 
citur conñituentes : quia fe. Üralís 
Genitrix in Angulo externo H L G 
femper iuTCnierur Parábola vero 
tres Hyperbolas dabit. Quarum quae 
é Cruribus inlinitis nalciturj erit C/'r^ 
G 2 ctim" 

^ Coníeratur ExempL 2, Scbol. i. Se£l. IL 
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cumfcripta, quia Tangentes ad ex- 
trema Punéla (T, C,) utraeque Cru- 
ribus (projeñis faltem) occurrent : 
Tangens vero ad B alteri e Partibus 
intermediis TB aut BC occurrit 
(modo B non lit ad contrarium Flex- 
um, de quo poñea) unde ea Pars 
Hyperbolam dabít Amhigenam ; at 
tertia, quam rectarum contingentium 
nulla fecat, Infcriptam. Eñque 
haec Species i. Fig. i, 2. 

xviir. 

Et íl reéta L cum Axe coincidat, 
tres Tangentes parallelae, in Projec- 
tiene tranfibunt per Punétum illud 
in Línea Horizontali in quo Crurum 
extrema conjunguntur. Species 27. 

SCHOLIUM. 

Aequatio T^eutoniana (qualis eft 
/2 * 4- ¿ -t- &c = o) portiones Ab- 
fciffae,interAfymptoron aliquam quae 
pro ordinatá prima aíTumitur, et rec- 

2 tas 
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tas huic Paralíelas quae Curvani tan- 
gunt, aut per Punftiim dúplex tranf- 
eunt, interceptas, deíignant. Siita- 
que ad quam Aequationem pertineat 
Projeclio aliqua, ea v. gr. A^. XI\^. 
dignofcere velis, a Punélo T in quo 
L Curvam fecat, duétis Curva m con- 
tingentibus, quot duci polTunt, (TX, 
T X 2, y K, T N,} liarura Projedio- 
nes, libi invicem et Afyniptoto ex 
T Q_ormndaej ParaJlelae, Figuram 
genitam contingenta Aequatibnis ve- 
ro dimeníionem, etRadicum S^gna, 
continCTentium Numerus et Poíítio 
refpeílu afílimptae T Q , indicabunt. 
Sic in praefenti Exemplo, Numerus 
contingentium qiiaternarius Aequa- 
tionem indicat a x'^ -k- b x' -r- &c = o, 
cujusradices funt reales et ínaequales. 
Et quia Contingentes T K, T X in- 
fraTQ^, ac TX 2, TN fupra ean- 
dem projiciuntur, id duas Radices 
duabus contraria Signa habere deno- 
tat. 

G 3 Affumtá 
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Afíumta autem pro Ordinatá pri- 
ma Afymptoto ex Ovakm contingen- 
te (ut S M) genitá, quoniam a Punc- 
to contactus R única SM Curvara 
contingere poteft Aequationis^x* -h 
¿?x^ &c = o Radices erunt om- 
Kes ímaginariae. Qui Cafus in Fig. 
I5.exhibetur. 

Claffís Secunda. 

Curcas continens quae fmnt proji- 
ciendo Parah/am Fvuctatam ; O- 
VA L I conjugaia /'í^ Fu n ct u m converja^ 
per aeqtialitatem duarumRadtmmAe- 
quatioms a -\' b + c x d =^ o. 
Neutono Speci. 69. Fig. 74. 

Fars I. 

Ubi Linea Kxiremorum Ordinatts 
(y) eft ParaUela, Fig. C C. 

XIX. 

Sit P Punétum conjugatum; et 
citra illud Axem fecet L ut in A : 
Erit Projectio Hjpérbola Coitchoidalis 

cuni, 
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cum PunSío conjtigato ad Convexita- 
tem íleo* Species -F/V, 49. 

XX. 

Sin Axem fecet in B> ínter Pune- 
tum et Verticenij erit Speciei 44. 
PtmBo conjtigaio fupra AfymptotQn 
Conchúidalh projeíto. 

XXL 

Si per ipf»jm P traníeat^ Concho i' 
dalis ge ni ta erit Pura. PunBo ícili- 
cet in ínfiaituai projeílOj adeoque 
pereuntibusbini$ Aequationis Díeuto- 
niaftae dxm^Wiiomhmy ñQtSpjcies 63. 
JP/V. 67- 

XXII. 

Pundatam tangat L in C, erit 
Projeítio duae Figurae Hyperbolq* 
Parabolkae cum PtmBo conjugato 
fupra Aíymptoton íito* 

Speciem hanc VífL Análogam 
apud Neutonum defidcrari animad- 
yerterat D- Nte. Ber mullí ; quod me 
G 4 olim 
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plim monuit D. Cramer, PbíL ef*^ 
Math. apud Genevenjes pelebris Pror 
feíTor. 

!TVY 

XXIÍÍ, XXIV, XXV. 

Secet L Parábola m punétatam ; et 
'$pecíes N N. IX, X, XI, defcriptae 
íii totidem Análogas tranfibunt, íubr- 
ílitiito pro Ovali PunBo conjugato. 

Harum una XXIV a Neutono re- 
cenfetur ; Speciem conftituens 1 3. 
Fig. 20. N. XXIII. W'Síír/mg eíl 
íS5&. 15. N.XXV. Sp.2s. 

Pars Altera, 

'¡vS Ubi Linea Rxtremorum Ordinatis 
y pon eft Parallela, Fig. D D. 

XXVI, 

Sit P Pwi&um conjugatum^ T 
Puiidum aliquod in Crure Paraba- 
lae aíTuniptum circa quod rotari in- 
telligatur L ; et primo fitum obtineat 
T A vel T B ad has vel illas PunEli 
parteSj ^ritíjue Projeííio Hyperbola. 

anguima 
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anguinea cum Pun£fo conjúgalo^ Spe- 
des 2^* i%*42* \ 



XXVII. 



Traníeat L per Puhíétum conju- 
gatiim ; hoc in infinitum projeíto, 
adeoqpe deficientibus binis Aequa- 
tionis ad Abíciflas dimeníionibus, 
Hyperbolae inícriptae Fig. 15, 16. 
jam cvanuerint ; Speciefque ibi de- 
fcripta con verla erit in Speciem 61. 
Fig' 65. 

XXVIII. 

Si Farahalam contingat Linea Ex- 
tremqrum, per Tduña, in S, Curva 
geni ta erit duae Hyperbolo-Parabolae 
cum PunEío conjugato^ Species 49. 

XXIX. 

Secet L Pun£Íatam in T, M, N. 
Tangentes ad ea Punfta, projeílac 
totidem dabunt Afymptotos intra 
quas iqvenietur Punéium^ feu Ovalis 

infinite 
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infinite parva. Parábola autcm tres 
Hyperbolas generabit, hifcriptam^ 
Circmnfcriptam ^tAmbigenam. Quae 
eíl Species 4. Fig. 7. 

... XXX. 

Si pro Linea Extremorum ipfe 
Axis PunSiatae aíTumptus fuerit. 
Curva 71^. XX VI. defcriptain Angui- 
neam Puram cum Centro tranfibit. 
Speciem eíficiens 62, Fig. 66. 

Claffís Tertia, 
Curvas continens quas generat Va- 

RABOLA PüRAaÍ^^C. 71. Fig. 73174. 

HaecpIuresfuppeditatCafus- na 
íi Aequationís ax^-^-bx^'-^-cx^ 
d~ o Radices duae fiiit impoffibiJes, 
fieri poteft ut Parábola formam in- 
dicat Ampullatam^ qualis in Fig. E E 
conípicitur: Cujus quidem Sympto- 
matis Determinatio hic praemit- 
tenda. 

Pofira 

2 



per Utnbras. 91 

Poíita úí= I, finge Aequatip- 
nem AT* ■+• ¿X* H- c + = o, é 
duabus X* 4- = 0, x+ ^ = o, 
in fe duétis, conflatam, ut íit — 
kx^ -^h^ x + kh\ Aequatioad 
Curvam ; fiat etiam Fluxio Ordina- 
taej/ nihilo aequalis, et provenieí 
x=^~- f k±s/ — T h\ Ab- 
fciffa ad Curvae Elementum pertinens 
quod eíl: Axi Parallelum. Qiiotics i- 
gitureílv/ y ¿' — quantitas rea- 
lis, Parábola erit Ampullata \ Si 
==7¿\ erit Ínter Canipa72Íformam 
et Ampullatam media. 

Si Aequationis ¿z^é-' + bx* -\-cx 
-ir d = o radix realis (/<) ponatur af- 
firmativa, habebitur = -f- 1 j¿ + 
v/ ti* — i ; cujus quidcm forma 
nihil impedit qiio minus Figura fit 
pariter Ampullata. Qbftat autem 
limitatio hinc orta, quod íit, ex Hy~ 
pothejiy Abíciffa k minima quae Or-* 
dínatam. agnofcatrealem, íitque Va- 
lor modo inventus ipfá k neceíTario 

minor. 
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mínor. His praelibatis, Projedíones 
Parabolae Purae fie enumerantur. 

Uhi Linea Exíremorum eji Ordt- 
natis (y) parallela, Fig, E E, 

XXXI. 

Secet L Áxem Purae extra Cur- 
vam ut in Q^, et Projcétío erit Hy- 
perbola Conchoidalis Pura: manent 
nímiruni radices diiae impoílibiles 
Figurae Genetricis in Genitá, ut fiat 
Species 45. Fig, 48, 49. 

S C H o L I U M. 

Projectio ampullata nonnunquam 
evadetj licet Figura expoíita lit tan- 
tum Ca7npamformis ; quando le. bi- 
nae tangentes duci poíTuntquaecon- 
currunt ad alteras Partes redae L re- 
fpeélu verticis. Nam Tangentes il- 
lae, et Arcus conta<9:ibus vicini, in 
Projeétione veríus Afymptoton conver- 
gent, ut in Fig, 48. 

XX^II. 
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XXXII. 

Tangat L Parabolam in Vértice 
et ütSpecies 53. Fig. 57. 

XXXIII. 

Secet L Curvam in A, A, ut Tan- 
gentes concurrant ad Partes Verticis, 
at produ¿tae fecent Crura infinita^., 
atque Hyperbolae duae erunt Ambi- . 
genae^ una InJcHpta, Afymptoton 
vero concurfus cadet fupra tertiam, 
qiiae eft Projeéíiio Ordinatae infinite 
diftantis. Species 15. Fig. 21. 

XXXIV. 

Secet in F, F, ut Tangentes ílbi 
mutuo occurrant ad Partes vértices, 
ut prius, Curvamque lecent ad eafdem 
Partes; eruntque duae Hyperbolae^ 
infcriptaey tertia, fupra Horizonta- 
lem proje¿laj Circuinfcripta. Quae 
eft Species 14. Fig. 20. 

XXXV. 
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XXXV. 

Tranfeat L per C, C, ut Tangen- 
tes concurrant ad Partes Crurum ct 
ad eafdem Curvara fecent ; eritque 
Projeélio duae HyperbolaeAmbigenaey 
una Infcriptay ad Latera Trianguli 
Afymptotóii poíitae, Spedes 17, 
Fig. 23. 

XXXVI. 

Sin ad Partes verticis Curvam fe- 
cent (L tranfeunte per D, D) una e- 
rit Circumfcripta-i icliquac I^cripiae. 
Species 16. Fig. 22. 

XXXVII. XXXVIII. 

Sint Tangentes Parallelae, idque 
vel ad B, vel ad E ; ipfae projedae 
ad LineamHorizontalem (tertiam^- 
Jymfíoton) concurrent: Unde prior 
Cafus Speciem dabit 29. Fig- 35. 
MiQv Speciem 28. Fig. 34. 



XXXIX. 



per Umbras; 95- 



XXXIX, XL, XLI. 

Tranfeat L per Punéla Contrarii 
Flexus, cruntque Hyperbolae omnes 
Infcriptaei Tangentes autem in Pa- 
rábola Campaniformi coibuntad Par- 
tes verticis, in Ampullatd ad Partes 
Crurum, vel in eá quae ínter utram- 
que Media eft erunt libi invicem pa- 
lelae ; qui Cafus totidem Species da- 
bunt i"' Speciem 22. Fig. 28. 2"" 
Speciem 23. Fig, 29. 3"' Speciem 
32. Fig, 38. 

Pars Altera, 

Ubi Linea Extremorum non eji 
Ordifiatis (y) F avállela. Fig. D D, 
FF. 

XLir. 

Parabolae Purae femel occurrat 
Linea Extremorum TA, ut in T 
Punño, ea in Angtiineam Puram 
fine Centro et Diámetro projicietur ; 
Speciem íc. 37. Fig, ¿^2* 

xLia 
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XLIir. 

Tangat Linea Extremorum Ts 
Curvam in S {Ftg. D D) et projicien- 
tur án^tHyperhlo-Parahlae Purasi 
Species 50. Fig. 53, 54- 

XLIV. 

SecetParabolam in PundisT,M, N 
in quibus Curvam tangant reftaé T 
N tTjMQ^, Triangulum conftituentes 
T R Q^, ciijus vértex R ad has Par- 
tes reéláe L locetur, et tres Hyperbo- 
lae fie Proje¿í:ae Speciém conftituunt 
5. Fig,7,^\ 

XLV. 

Ineadem (Í%-F F) finge redam L 
circa M rotari, doñee pervenerit in 
fitum t M n, ut fit Trianguli a Tan- 
gen tibus comprehenfi vértex r ínter 
reélam L et Tangentem t p q pofitus ; 
quo Cafu Hyperholae ad Latera Tri- 
anguli 

* ConferaturN. XVII. 



I 
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anguli Afymptoton conftitiientur, Spe- 
ó.exhibentes. Pig-. 9, 10. 

XLVI. 

Ea fit re¿tae n M t Poíitio : ut eva- 
nefcat Triangulum p q r ; et Afymp^ 
totis per Ídem Punítum tranfeunti- 
bus, iyñsXyxx Species 24. Fig, 30. 

XLVIL 

Accepto denique proLmea Ex- T 
tremorum ipfo Parábolas Axe, erif^- 
Projedlio Anguineapura cum Centroy 
S pedes 3 8 . Fig. 4 3 * 

SCHOLIUM I, 

Projeétionum Cafus iJlos, ubi Li~ 
nea Exíremorum per alterutrum con- 
trarium Flexum ducitur, hadtcnus o- 
miffi funt, ut univeríbs unius Theo-' 
rematis ope, at>jue eadem opera- ab-^ . 
folverem. . M<.nr'r-. • ...P 



H THEO- 
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THEOREMA L 

ht Parábola Divergente cum 
OvALi conjugatd (Fig. Q G) fi^ a 
PunBo Contrarii Plextís Pj ducan- 
tur retiae P A, P B> PC, Curvam 
€onting£72¿gs in A, Bj C ; ertmt tria 
ConíaSím PunBa ad eandem reBam. 

DEMONSTRATIO. 

Sit enim Z V Axis Curvaej ipil oc- 
currens adVercicesV, Uj in quibiis 
candem co n tinga nt V Q^, v tt 
íibi inviceni paralleiae ; et aíTurntá 
i^xolJ?2ed Extremoj^um reítá L M Pa- 
rabolam contingente in P^ íi Curva, 
ritu praecedentium, in Planum prc- 
jici concipiaturj erit projeélio etiam- 
num Parábola divergens cumOva¡í\ 
Geniia fe, ejufdem Speciei cum Ge- 
nitrices Et quuoi, in Projeftione 
iftá, Parabolae Crura infinita ad 
Piinélum in Linea Horizontali co- 
cuntes, ümtrarittm Fiexum ibidem 
eíEciantj at Contingentes V Q^, y R> 

li S, 



aúno 
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ü Sj ad ideen illud Pundum con ver- 
gant, iiquet Propoíitum. Erant e- 
nim Funda Conta¿l:ús V, v, u, ad e- 
andem Re¿tam in Figura Genitrke 5 
et viciíiim, Funda A, B, C, in Vérti- 
ces Figurae Genitae projeéla, in eá- 
dem reítá, eá fc. quae in Axem Ge- 
nitae projicitur, extitiíl'e neceíTe cft. 
^ £. D. (' 

COROLL. I. 

In PunBatd et Purcí^ Tangens 
PC projicitur in Redam quae Pa- 
rabolam Genitam in Vértice contin- 
gat, íitque ejurdem Ordínatis Faral- 
lela. 

CóROLL, 2. 

Conftat etiam non modo in Pa- 
rabolis hifce, fed in Curvis ómnibus 
exinde derivatis, ídem cbtinere. Cur- 
vafque omnes ex uná qualibet ejuf- 
dem Claffls generári. 

Hinc Projeftioñes modo memora- 
tas recenlere et ad Specks notas re- 
H 2:- ferré 
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ferré facile fuerit, etíi novi quiddam 
prima facie minitentur, Cum enim 
Contingentes a Pun£to in quo Linea 
ExtremorumCurvam fecat exeuntes, 
Figurae Genitae vértices determi- 
nent * ; lint autem, in Caíu pro- 
polito, vértices in eádem re£tá con- 
ñituti ; palam eft Figuram Genitam 
fore aliquam é Curvis prius defcrip- 
tis, Diámetro deftitutis, in Analoganty 
qtiae Diametrum habeat, converfam. 
Singulae autem ejufmodi Conver- 
fiones funt quae fequuntur. 



I' 


N. XII tranfit in N. I 'oel VII. 


2. 


XÍII - - 


- IIWVI. 


¡-^ 


XIV - - 


- III wv. 


4- 


XV - - 


- IV. 


5- 


XVI - - 


- vm. 


í?. 


XVII - - 


- X. 


7* 


XXVI - 


- XIX, XX, 


8. 


. XXVII - 


- XXI. 


9- 


XXVIII - 


- XXXI. 


ÍO.. 


XXIX - 


- XXIV. 



lí- 
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11. N.XLII iVíXXXL 

12. XLIII XXXIÍ. 

13. XLIV XXXIII, XXXIV. 

14. XLV XXXV, XXX VL 

15. XLVI XXXVII, XXXVIII. 
1 6. 7 Et íi fuerit L quae Curvam con- 

17. > úyí^^ 2Á Contrarium Flexurn^ 

1 8 . J renaícitur Species Genitrix. 

SCHOLIUM 2. 

D. Mac Lauriny qui Iiaec inípicere 
dignatuserat, 7^e(9r^//í¿? egregium de 
Limis tertii Ordinis communicavit, 
Literis 18 Fek 1717-8, ad me da- 
tis ; quod et nunc eximio Operi de 
Fluxionibus infertum video *. 

" Lemmay inquit, de Pundis con- 
trarii Flexus, in primís notatudig- 
" num. Illud qiiidem mihí non 
prius obfervatutn ex AíIeAione ta- 
•* men harum Curvamm generali 
" ftatim deduxi, a Neutonú aliove 
" quopiam non memoratá, at quam 
" in pluribiís hujüfmGdi inveñiga- 
H 3 ** tionibus 

* ArL 401. 
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tionibus utilem inveneranip Huji^s 
te nunc participem faciam, quo 
fcripti tui Ufumrependam; fiquam 
inFcneris demonftrationeín,me mo- 
neas velim ; a mea certe> methodo 
quadam particular! inventáj diver- 
íam fore exiftimo, 

Sit [Fig. HH.) APunSimn in 
Línea TERT II Ordinís a quo binae 
Cur vam contingentes ^ ACy A 
*^ dtici quea?2ty (quo 4 feñíper fieri po- 
íeji 7nji 'm qiúbujdem fimpUcioribus^ 
*^ ut in Parábola Cubica, et Cis- 
" soide:) Et Jt a ContaBihus Cy ^ 
*í ducantur C Pj S P (^d Curvam 
concurrentes in P, ipjamque fecan- 
íes in Ny M\ dicojunBas C 
S IV concurrere ad eandent Curvan^ 
in ^PwiBo. 

" Huic Propríetati adaed:iturMe- 
thodusquaedam quáLiNEAM ter- 
*^ Til OrdíxMs per SEPTEM PunBa 
*^ dataj BiNASQUE pojttione datas 
con^ingentem^ deferí bere novi, íive 
Curva illa per PunBum dúplex 

tranfeat, 
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íranfeatj Uve non. Et hujus qui^ 
dem Problematis Conftmílione, 
aliiíque íimilibuSjquae Neutonus A^ 
*^ Curvarum defcriptione docuit Ion- 
*^ giuspromotum iri fperandum, non 
ex multifariá íimiil et fuperíluá 
illarum defcriptione qiiae PunBe 
duplici dotantur. 111 11 d einm ai- 
firmare non dubito, Curvas defcri- 
" bendi Rationem nuÜam haftenus 
editam, quae Reélarum et Angu- 
lorum circa datos Polos rctatione 
conficitur, ad eas quae PimFio du- 
pUct deftituuntur pertingere ; quae 
tum demum defcribentur íi Punda 
aiigularia reélasquafdem datas per- 
*^ currant: ut in Prop. 15. Dejcrip. 

Curv. Part. L olim oftendis ct Ix- 
*' quando ea retracítare licuerit, lucu— 
*' lentius oftenfurus fum. . Hace au- 
" tem memoro, qiiod, Reipublicae- 
Literariae plurimiim intereíl'e in— 
** telligam, ne, Scientiae vel Specu- 
Jativae quae dicitur, Pars aJiqiia 
H 4 _ <f ulna 
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** ultra limites quos revera attigit pro- 

veiíia exiftimetur. 
** In SeElmie qtiavis Cónica:^ et 
** reda in eodem Plano dudá, Pro- 
*' prietaterh analogam facile agnof- 
« ees t * * * * * Oftendi etiam po- 
** teñ ; fi a PunBo A bis duae Con- 
*' tingentes duci qumnt^ reBas quae 
** bina quaevis ContaBus FunBa con- 

jungunt ad Cur'vam fe decuffare^ 
** nifi forte Parallelae evaferint fibi 
" invicem atque tangenti ad diflan- 
" tiaminfinitam. Atque hincquoad 
" memini (níhií enim a me exícríp- 
** tum) ad Lemma tuum deduétus 
« fum. 

" Qviod íi Trafíatum íllumeditu- 
" rus, his noftris uti volueris, nil re~ 
« cufo." * * * * 

Quá arte Propoíitiones iftas inve- 
nerit Vir Cl me latet. Exinde ta- 
inen ad Sequentia, per Methodum 
Projedionuiti, deduGus fum. 

Tleo- 

' t Vid.fupra^fírjir. Scbol. ¡lü. 
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THEOREMA II. Tab.X. 

In Curvis quarum Aequatioxy — 
ey '=bx* H-fJC+í/, quotiesAequOr- 
tionis b X* -i-CJe"* +i3Íj:+tíe = q 
Radices funt reales et inaequaUs^ fif^ 
Vértex quilibet [inquo fe. reBa Cur- 
n)am tmtingem efl AJymptoto P R pa- 
ralkla^ C^D reBa per V zrtkem il- 
lum Curvae occurre7is in PunBis 
C, D ; duBifque C Ay D B Abfciffae 
S Lf parallelisy quarum illa Curvam 
fecet in A, junBa A*^ ( st foríé pra- 
duBa) reBam D B ad Curvam feca^ 
bit in PunBo B. 

DEMONSTRATIO. 

Accipiatur pro Abfciíla nova ipfá 
Contingens E t e, ad quam in Punc- 
to E ordinctur A C ; tu m vero tranf- 
formatá. rite Aequatione, deletifque, 
ut aequum, t^rminis quos neutra va- 
riabilis ingreditur, invenies efle ubi- 
que re£tangulum A E x E C ad ip- 
íius E T quadratum in raíipne data, 

- quara 
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quam nempe habet r ad Unitatem ; 
pofito quod íit r Aequationis b xV-*- 
cx'+dx + tee = o radix ad 
Verticem t pertinens. Sed, ob Tri- 
angula homologa, eft redangulum 
D F X F B, fub Segmentis in quae 
Contingens E e ipíam D B dividitin 
F, ad T F quad. in eadem Ratione ; 
quare quum íit Fundum D ad Cur- 
vam {ex hyp,) ad eandem erit et Pune- 
tum B. ^ E. D. 

C o R o L L. 

Inverfá nunc denique Projedionc 
ad prius illud D. Mac Laurm The- 
crema regredi licebit. 

Aíílimptá enim pro Lima Extre- 
fmrum re¿tá quavis Z Y, Afymptoto 
non parallelá, nec quae per uUum é 
Fundís A, B, C, D, tranfeat, Para- 
faolae Projeélionem continget jf/ór/- 
zontalís in Pundlo ad quod conver- 
gunt Parallelarum A C, D B Projec- 
tienes. At Contingentis E t e Pro- 
je£tio eidem Horizontali occurret (pu--"* 

ta 
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ta in Pun¿to P) ubi coeunt Crurum 
Hyperbolicoruñi Proje¿lÍones. En 
itaque, in hác Projeílione, binas rec- 
tas ex eodem Curvae Pun<3:o(P^ duc^ 
tas, quae ipfani Curvam contingunt.- 
Unde quum in eadem Cqrvá mane- 
ant et Piin£torum A, B ; C, D ; Pro- 
jedtiones, re¿tis per Puncti t Projec- 
tionem tranfeuntibus connexae, con- 
ílat Propoñtum. Curvarum enim 
de quibus hic agítur quaeÜbet in 
Hy.perbolo-Pm'aholam ita projici po- 
fceft, ut Genitricis Punélum quodcun- 
que datum, Geniíae Vertíccm oc- 
cupet. 

THEOREMA líl. Vid.Fig.Neut. 

Sint T, t, T,7, quatuor Vértices 
Curvae alicujtis Neutoitiariae^ quorum 
bini quivh reEiis ^ut Tr, t ) jungan- 
tur ^ erti'reBarum inierfeSíio ad Cur- 
vam' 

DEMON- 
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DEMONSTRATIO. 

Curvam fecet harum altera (T t,) 
íi Opus produéla, in Fundo C. Ex 
hoc ducatur AbfciíTanova, ad quam, 
in Punótis P, p, ordinentur rec- 
tae quae Figuram ad Vértices T, t, 7 
contingunt. Transformatá nunc Ae- 
quatione, quaeratur Valor Ordiñatae 
Curvam contingentís, eritque hujus 
Expreííio quatuor Ordinatis comniu- 
nis. At quum íit, ex Conftruítione 
T T C re¿ta, adeoque Ordiñatae 
T P, T X, AbfciíTis C P, C X Propor- 
tionales, erunt et t p, 1 lir, ut Ablcif- 
fae C p, C -sr, id eft, reda t7{adAb- 
fciffam pariter inclinata) per idem 
Pundum C tranfibit. k^E. D. 

Coro l. i, 

Projiciatur Figura, ut 'Tangentes 
V 9rticaleSy AfymptotoSy et Crura in- 
finita huic applicata ad idem Punc- 
tum coeant, utque ultro prodibit al- 
terum D. MacLaurin Theorema mo- 
do. 
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do memoratum*. Quod fe. " duc- 
* ' tis ab eodem Cvirvae Neutonianae 
" Punño quatuor reélis quae ipfam 
« contingant, Ji bini quivis contaétus 
redis jungantur, erit redaí-um in-' 
" terfeélio ad eandem Curvam." 

Cor. 2. 

Hinc queque demonftratur Propo- 
ütio illa in quara prius incideram. 

Si a Punílo contrarii Flexús, du- 
*' cantur tres reétae quae Curvam 

contingant, fore tres contaétus in 
« cadera re¿tá : Accedente fe. Puñe- 
te a quo re¿lae duci ponuntur, ad 
alterum contrarium Flexum, ut tan-^ 
dem cum ipfo coincidat. 

Cor. 3. 

Tranfeat Linea Extremorum per 
Unum e Pun¿tis Contaílus, et ma- 
nebunt in Projedione tres duntaxat 
contingentes, quae Afymptoto oc- 
current in Punflo ad quod Crurum 

Hyper- 

* Vide Treatifi ef Fluxms, §, 401. 



ce 

tí 
u 
ii 
u 
ií 
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Hyperbolicorüm Projcft iones con t?^ef* 
gunt. Ex quo colligitur In Curvh 
qualts efl Fig. 50- Enüm- Neut, 
y? a F tinelo in quo Afympiotos 
Curvam fecaty i tes Tangentes duci 
queant^ duEiis duabus reEiis qua- 
rum altera tranfeat per dúo quae- 
vis contaSíus PunBa^ altera per 
tertium contaEium Jtt Afymptoto 
parallela^ harum concurfum fofé 
*^ adCurvamr 

Cor. 4, 

Duáa denique Linea ExtremoriiiTi 
per binos Contatftus, fequetur ut, 

^uúttes duae AJymptoti ad Curvam 

Je decujfanty id ejij Jt^ in Fig. Neui". 
" Trianguli D d Angulus unus fj 
*^ ad Curvam^ et ab Angulo illo duci 

queant duae Tangentes ; reBa quae 

hos cofítaBus conjungit^ Jtt tertiaé 

AfyntptQto paralleia. 

In fummáj iliudquidem fatis con- 
fíat ; íi in his vel quibuA^is aliis Cur- 
vis indagar! queant Theoremata íim- 

pliciora, 
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pliciora, ad Parallelas adrcriptas per- 
tinentia, haec omnia ad plura alia de 
Lineis ad Pun¿ta data convergenti- 
büs, transferri poíTe : quae alia qua- 
cunque ratione inventu diíEcillima 
forent. 

Sed ad Enumerationem inñitutam 
redeamus, 

Clajfts ^arta» 

Curvas continens quae Jiunt ex Pa^ 
r abóla Nodata. Spec. 68. Fig.j^' 

Pars I. 

U¿i Linea Extreimrum eft Ordi' 
natae {y) paralklai F/g-. KK. 

XLvni. 

Secet L Axem Parahiae Nodatas 
cis Verticem ut in A, erit Projedio 
Hyperbda Nodata^ cui Afymptotos 
eft Linea Horizontalis feu Proje£tio 
Ordinatae ad Diftantiaoi iafinitam. 
Species 4-1. Fig. 4.6. 



XLIX. 
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XLIX. 

Si Nodum contingat iti B, ís in dúo 
Crura Parabólica protendetur, ut fíat 
Species 54. Fig. 58. 

Secet Axem in C, Curvam inT, T, 
ut quae in illis Fundís ipfam con- 
tingunt convergant ad Partes Verticis. 
Et Figura Genita erit tres Hyperho- 
lae infcriptm^ quarum duae fe mutuo 
decuflant ; et quia tangentium Con- 
curfus fupra Horizontalem projicitur, 
fit Species 19. Fig. 2 5 . 

LI. 

Sin ad Partes Crurum convergant, 
Linea fc. Extremorum Axem fecante 
in E ; Afymptoti in quas projiciun- 
tur Tangentes concurrent infra Ho- 
rizontalem; eftque ¿^^aVj i8, . Fig* 
24. 



LII. 



I 
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LH. 

Sint denique Tangentes illae pa- 
ralleláe, ut A íymptoti concurra nt ad' 
Horizontalem ; et evanefcente Tri- 
angulo convertuntur binae praece- 
dentes in Speciem'^o. Fig. 36. 

mi. 

Tranfeat L per Pundum Nodi F, 
ct Tangentes ad illud Pundum pro- 
jicientur in duas Afymptotos paralle- 
las, ab Axe aequidiftantes ; ut fiat 
Species 60. Fig, 64. 

LIV. 

Secet Axem in G, Crura infinita 
in T T ; ad quae Punda Curvain 
contingentes projiciantur in binas A- 
lymptotos fupra tertiam fe decufían- 
tes; et fiet Species 11. Fig. 18. 

Pars Altera. 

Ubi Linea Extremorum non eji 
Ordinatae par alíela, Fig, L L. 

I LV, 
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LV- . 

XZirca Puntura aliquod T m Cru- 
re Nodatae affumptum rotari intel- 
ligatur reaa L ; et primo Situm ob- 
tineat T M, ut Curvae in único 
Punao occiiirat : Tangens ad T, 
projeda, evadet Af/mptotos Hyper- 
bolae Anguineae cum Nodo-t Speciei 

34- %'40- 

LVI. 

Tangat Nodum in N, ifque in bi- 
na Crura Parabólica projedus Spe- 
c/>;?2dabit 51. i^/g"* 55* 

LVII. 

Secet deinde Nodum in S, S, ut 
Tangentes ad S, S, convergant ad has 
Partes Lineae Extreniorum ut' in P, 
Urque Triangulum contingentium 
P Q^R. In Projedione Pundum 
Crucis cadet extra Triangulum A- 
fymptotón, nempe fub baíi in quam 

pro- 
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ptojicitur Tangens T R * ; Figura 
autem erít hujufmodi. 

Segmentum S N S Hyperbolam 
dabit Infcriptam, Segmentum S D 
A B F T alteram Infcriptam Afy mp- 
totis quae fiunt é 1 angentibus T R, 
S R. At Segmentum S E A B F 
tumCrure infinito FX ipíi adjundo, 
et reliquo alterius cruris a T verfus Z 
in infinitum excurrentis, Hyperbo- 
lam dant Ambigenam^ quam fe. le- 
cat altera Aíymptotos e Tangente 
T R genita, Eftque haec Spécies 8. 

Fig. II, 12. 

Nota. FivT' i2,Cafum cxhibetubi 
Projeítio Tangentis T R pro Ordinatá 
prima ufurpatur; Fig. iiy ubi alia 
Afymptotos eá vice defungitur. 

LVIII. 

Sin reétaLin Situm traníeat TBB . 
aut T A A ut Tangentes concurrant 
ad alteras Partes, ut in p, vel fint 
forte parallelae, in priore cafu Pro- 
I 2 jeétio 

* YidcScboLi, SeííAÍ. 
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j¿£tio eatenus differec a praecedente, 
quod Punétum Cruchy feu ubi duae 
Hyperbolae fe mutuo decufiant, ca- 
dete poííit ad Verticem TrianguK 
Afymptotón, Id vero fiet quoties 
Nodum contingentes B p {Fig. M M) 
concurrunt ad has Partes Tangentis 
T r. Quae eft Species 7 . Fig, 13,14. 

LIX. 

Si Tangentium concuríus p in ip- 
íam T r incidat, evaneíeente trian- 
gulo, íit Species 25. Fig. 31. 

LX. 

Coeant Punéta B, B, cura Punflro 
Nodi F, et quae Curvam in illo 
Funíílo contingunt G H, I K, pro- 
jicientur in duas Aíymptotos paraíle- 
las, fecundam quas Crura extendet 
. Hyperhola ex Nodo genita. Reli- 
quum Figurae duas alias edet Hyper- 
boiasy quarum altera eft Ambigena. 
Species 57. Fig, 6iv 

LXI. 
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LXI. 

Accedat et T ad F, ut íit contin- 
gens G H Linea Extiemorum ; et 
naícentur duae Figurae Hyperbolo- 
Parabolicae [N'eutom Tridens-) Spe- 
cies 66. Fig. 72. 

LXII. 

Secet L Crura in Punáis D, M, N ; 
Nodus cum Parte Crurum abfciíTá 
abit in Hyperbolara Ncdatam^ Portio 
Punítis D, M interjeda in Infcriptam^ 
Reliquum Figurae in Ajnbigenam^ 
Species 2. Fig. 3, 4. 

LXiir. 

Coeant M, D, ut Linea Extremo- 
rum Crus alterum coiitingat, ut in m ; 
et peribunt duae Aíymptotí cum Hy- 
perbolá Infcripta, manen tibus binis 
Curvis Hyperbolo-P araholicis-i qua- 
rum altem eft Nodata, Species. fciz. 
47. %.5i- 

I 3 Atque 
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LXIV. 

Tranfeat L per Pundum F, Nílda 
ubívis occurrens ut in ¿ ; patet Fígu- 
ram Genitam fore Speciei 58. Fig. 
Ó2. 

LXV. 

Quae, íl fuerit t ad Verticem Pa- 
rabolae, traníibit in Specúm 59. 
Fig. 63. 

Atque hae funt Projeíliones Para- 
bolae Nodatae. 

Quinta. 

Curvas continens quas gemrat Pa- 
rabala Cufpidata, alias Parábola Nei- 
liana, et Semi-cubica. Spec. 70. 

Pars I. 

Ubi Linea Extremorum eft Ordi- 
fiataej parallela, i^/^-. NN. 

LXVI. 
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LXVI. 

Secet L Axem in A cisVerticem; 
eritrPüojeélio Species 42. \F/¿-. 47. 
Qaae^efi: Cijjois Veterum. 

LXVII. 

Si traníit per Cufpidem, Figura 
erit duae Hyperholae Speciei 65. 
Fig' 69. 

LXVIII. 

Si Curvam fecet in Punétis T, T, 
fiet Species 1 2. Fig. 1 9. 

Pars Altera. 

XJbt réSía L Ordinatae mn efl pa- 
rállela. Fig^ O O. 

LXIX. 

Secet L Cufpidaíam in único Pu ne- 
to T ; erit figura genita Anguinea 
Cufpidma^ Speciei 35. Fig.^i. 

\< 

1 4 LXXi 
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LXX. 

Tranfeat deinde per Cufptdemt at- 
que orientur duae iíy/f^r^fl/íze ad duas 
Afymptotosj quariim altera Curvara 
fecat. Species 64. Fig* 68. 

Lxxr. 

Secet in tribus Punílis T, M, N ; 
et nafcentur tres Hjperbolae, quaruni 
una Infcripta eft, una Ambigena^ 
tertia autem et Circum- 

fcripta. Species 3. Fig. 5, 6. 

LXXII. 

Coeuntibus T, M, in S, ut pereant 
duae Afymptoti cum Hyperbolá in- 
fcripta, oritur Figura Hyperbolo-Fa- 
• rabolíca Ctefpidata, Speciei 48. Fig, 

S 2- 

LXXIIL 

Ipfe Axis pro Linea Extremorum 
ufurpetur, et Parábola Cujpidata 

tranP 
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tranfibit in Cubkami Spectem fe. 72. 
Fig, 77. 

LXXIV, LXXV, LXXVI, LXXVII, 
LXXVIII. 

Quibus fi quinqué Figuras Gene- 
trices adnumeres, erunt Lineae tertii 
Ordinis feptuaginta et oEio. 

SCHOLIUM. 

Curvas fuperionim Ordinum (aut 
quafvis ipíaruni familias) eqdem ritu 
tradare licet, enumeratis primum 
Speciebus ceterarum GemtricibuSt 
Sic in Lineis ^aríi Ordinisy proji- 
ciantur Curvae Aequationibus y* et 
y* =z= a X* + bx^ -t-c X- + dx-4-e, 
defignatae ; in ^into Qrdine^ Ae- 
quationibus y*ety*=ax*+bx* 
+ &c. In Sexto et Séptimo^ Ordina- 
tae dimenliones íint, y*, y*, y' ; et 
iic porro. Iftae enim in Aequa- 
tiones ad FrojeBionem oblicfuamtTSLnC- 

ibrmatae, 



■ / 
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formatae, generaliílimae videntur eílb 
quas Genetricis Ordo requirat. Ve- 
rum hace aliis profequeníla relin- 



tiuií: 
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Frout Speciebus a Neutono et Stir- 
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I tíma. Ordo Figurarum in Édítionc 
Xy. Jones variat ab illa poli: Op- 
ticam Neutom imprelíS. ut fe- 
quitur. 

Neui. i^y lo, II, 12, 13, 14, 
Joms.iiy 12, 15, 16,- 9, 10, 13, 
1 N. 16, 72, 7 74, 75, 76. 

7* i4> 73j74> 75>.76> 72- 
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